Naloga 2. Ali za vsak zaCetni ¢len xy konvergira zaporedje, podano
rekurzivno za vsak n > 0 s predpisom

(a) Tpy1 = @y cosxy?
(b) Zpt1 = xpsinx,?

Resitev. Zaporedje xg = m, xpt1 = xpcosx, ne konvergira. Velja
namrec, da je x, = (—1)"x.

Za drugo zaporedje je odgovor pritrdilen, kar najlazje vidimo tako: funk-
cija f(z) = zsinz je soda, kar med drugim pomeni, da je f(z) = f(—z) =
f(Jz|). Poleg tega je zaporedje |x,| nenarascajoce in seveda navzdol ome-
jeno, torej ima limito. A ker je z,41 = f(zn) = f(|zn|) in je f tudi zvezna,
|z, | pa je konvergentno, je tudi z,, konvergentno zaporedje.

Mimogrede: nenarascajoce zaporedje je nekaj drugega kot zaporedje, ki
ne narasca. Tudi tu je bilo kar nekaj vro¢ih mnenj v komisiji. Vecinoma
smo se le domenili, da moramo nekaj tolerance pustiti tudi zaradi uporabe
tujega jezika — tekmuje se namre¢ v anglescini, ki ni materni jezik vecine
tekmovalcev (celo tistih ne, ki prihajajo iz Londona ali Princetona).

Kogar zanimajo e druge naloge (ki so ve¢ji izziv), si jih lahko ogleda na
uradni strani tekmovanja, www.imc-math.org.uk.
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