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9 l r i t l ) in e t i | 'd ) e  ^ r o t p f f i o t t e n .

§. 1. © inlcttunji
(^ in e  go lge oon ® rögcn, bie nad) einem beftimm ten, allen gemeinfd)aftlid)cn ©efeße fortfd)reiten, 

beißt eine SReibe ober ^ßrogteffion. unb jw ar, wenn bie © roßen pnetym cn eine fteigenbe, w enn fte abnebmen 
eine fallenbe. 3Me einzelnen © roßen, r a c i je  bie SReibe bilben, beißen © lieber berfetben. S^ad) ben © teilen, 
welche bie © liebet in  bet Oieifye cinnebm en, » e rb en  btefclben Dom Slnfange bet 9tol)c an  ba$ erfte, jw eite, 
b ritte  u. f. w. © lieb bet SReibe genann t. I>ie 3 a ^ »  burd) welche bie S te lle  eine« © liebe« in  bet iReibe 
befttmmt to irb , beißt S te l le n ja b l ,  S te l lc n jc ig e t, Beiger ober 3 n b e j  biefež © liebes, unb w irb ibm red)tž 
un ten  augebängt. S o  ift

2, ;  4 2 ; 63 ; 84 ; 105 ; 12ö ; 1 4 . ;  eine fteigenbe SRetbe,
1 8 , ;  162 ; 143 ; 124 ; 10 5 ; 80 ; 6, ;  eine fallenbe iReibe,

in  welchen bie © lieber nad) bem beftimm ten ©efejje fortfd>rciten, baß in  bet erflen jebeö © lieb um  jwei
(Siubeiteu größer, in  bet jw eiten jebcS um  jw ei (Einheiten fleiner fein foH, a ls  ba$ u n m itte lb ar oorljcrgcbenbc.

31u3 biefem folgt »on felbft, baß m an, wenn baS ©efejs einet SReibe b e fan n t, unb b as  erfte ober 
3lnfang«glieb berfetben gegeben ift, bie (Reibe beliebig fortfejjeu, baß m an jebcS © lieb bcrfclben befttmmen 
fann . f e r n e r  and), baß m an  bie S u m m e  einer jcbcit 2ln$abl 2lnfang8gtieber berfelbeu burd) bie Slbbition
fiuben fann . D a§  erfte $ o f tu la t  u n te rlieg t offenbar feiner S cb w ie rig fe it, mobl aber baö jw eite unb ba£
britte . D e n n  e« ift gewiß nid)t3 leid;teö, w enn baö ©efejj etwaö eom plie itter i f t ,  baö 1 .0 0 0 ,0 0 0  © lieb 
einer ilieibe 51t beftimmen, weil feine S eftim m ung  bie ö e ftim m uug  »on 9 9 9 ,9 9 9  © lieber uorauSfeJjt. SRocb
fdm ucriger, in  gewiffeu gä lten  faft u m nog lid ), ift bie S e frieb igu n g  beö b ritten  ̂ o f tu la te ö , wenn nämltd)
m ehrere la u fe n b c  »on © liebem  $u fum m iren futb.

S )a jebod) bie © lieber einer jebeu fRei^e nad) einem  beftimmten ©efejje fortfd;reiteu, fo ift e« 
»erm utben, baß es einen a lgcb ra’fdjeu StuSbrutf, eine gefd)lo(fene g ö n n e t gebe, r»eld;er in ftd) bie allgem einen 
S teH enjeiger n  en thä lt unb fo bcfdjaffcit if t , b aß , w enn m an barein  n =  l fejjt, baö erfte; n =  2 bas 
jw eite ; n =  3 baö b ritte  u . f. 1». © lieb  bet iReibe ju m  S8 orfd)ciit fom m t. @in foldjer, ben S te llen je ig e r
11 entbaltenber a lgeb ra ’fd)er SluSbrucf 0011 bet Sefd)affeul)eit, baß w enn m an in  bemfelben fü r n eine be-- 
liebige 3a l)l f e ^  ba8 cbcufomelte © lieb  ber 9ieil)c burd) ibit auSgebrücft w irb , Ijcißt baö allgemeine © lieb
ber SReifje unb  w irb  burd; baö S y m b o l a„ ober f  (n) bejeidjnet.

3«  Beiden: f(n) =  2n.
S e jj t  m an h ierin  fü r n 1, 2, 3 , 4 . . . fo ift

f (1) —  2 ; f ( 2 )  =  4 ;  f  (3) =  6 ; f  (4) =  8  u. f. w.
®ben fo läß t ftd) « e rm ü d e n , baß fid) fü r jebe 9ieil)c ein ben B eiger n  en tbaltenber a lgeb ra’fd)er 

SluSbrucf 0011 ber 23efd)affenl)cit aufftellen laffe, baß w enn m an barin  für n eine beliebige B 'ib l m fcjjt, er 
bie S u m m e  bet m  Slufangöglieber bet «Reibe gibt, e i n  foldjer ?luöbrucf beißt bie S u m m en fo rm e l, ba« 
fm nm atori|d)e © lieb, ober bie S u m m e  twn n © liebem , unb w irb burd) baö S y m b o l S u ober F (n )  bejeid)uet.
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3 it 3 « $ c n :  til F  (n ) =  n 2 - f - n ;  jo ift fü r n =  4  bic S u m m e oon 4 SlnfangSgltebern
F  (4 )  =  16 +  4  =  20.

D ie  8ebre i'on bett ?WeiI)cn bilbct eilten k r  auSgebebuteften unb i»id)tigflcii Jb e tle  ber ÜJiatbematif. 
-frier folleu n u r tue arittnue tudK u  Sßrogreffionen einer befonbeten S etrad)tititg  unterzogen toerben, uttb jroar 
beßbalb, um  benjentgen S p ü l e r n  beö Dber=@ t)innafiitin3, bie bere its bie 3d ;ön [)e it unb S rb aben b eit ber 
'D uitbem atif ju  füblen, uub  an  23efd)äftiguugeii biefer 2l r t  ein SBoblbebageit 51t eiupftnben begonnen baben, 
fü r bie fte rien je tt eine angenehm e unb nüjjlidic ßectürc in  bie <£>anb ju  geben.

§ . 2 . £> tfetettj=9tei& ett.

U nterfingt m an bie © lieber einer oorgelegten SRcif)c unb eS erg ib t ftd), baß jcbeS bie m ittlere  $ro=  
v o rtio u ale  jimfd)cn bettt u n m itte lb ar l'orbergebeuben uub bem unm itte lbar barau ffo lgenben , unb baß biefeS 
S e rb ä ltu ijj ein aritl)iuetifd)cö i|% fo n enn t m an bie 'Jieibe eine arttbm etifd)e ^ ro g re ffio n  uub baS 2krf)ält= 
ntß ibre D iffe re itj.

(Sit fei bie gegebene SReibe, bie aud) $ a u p tre ib e  beißt, unb bie w ir u u 8 burd) bie 3etd)cu
( 1) *'l ■) f,2 ) a 3 I a 4 ) <>5 J &a j . . .  })„
»orjtelfeit wollen unb fudjen il>r SBerljältniß, b. t>. fub tralureu  jebeö © lieb  berfetben 0011 bem unm itte lbar
barauffo lgenben , fdjrcibeu biefe D ifferenzen horizontal neben cinanber uub beuten tiefe  babnrd) a n ,  baß
nnr bent ÜRinueub beit ®ud>ftabcn d  ooraužfe^en, ber aber feinežtoegS ein S ülu ltip tica to r, fonbern ein 
D pera tionö je id ;en  ift, fo ermatten m ir
( 2 i d ilj , ‘̂ ‘*3 ) d&± J . • • z /a „ J  -^'>11+1 . . .

wobei näm lid; d a t =  a 2 —  a j ; d a 2 =•■ a 8 —  a 2 ; d : \ a =  a4 —  a 3 ; d a t  =  a 5 —  a 4
unb allgem ein z /a„  =  nn+] — a„ ift 

eine neue SReibe, bie m an Dtffcrettj='Jicibe ber iRetl)e (1) nennt.
lln te rm d )t m an bie © lieber ber [Reibe (2), fo fan n  ein D o p p e lte s  fia ttfiuben : eutioeber ftub ftc

alle gleich, b. I). eö ift z /a ,  =  d : \ 2 =  ^ a 3 . . . =  d n D ober ftc ftub ungleid). 3 >tt erften ga lle  beißt
bie Oieibe (1) eine aritbm etifcbe ^ßrogreffiou ber erften C rb n u u g  ober beö erften iRaitgeö, im zweiten eine 
aritbiuetifd)c ißrogreffion btfberer D rb n u itg .

60  ift letd)t eiitjufebcn, baß ju r  näheren 93 etra$ tu n g  einer eo rgeleg ten  SReibe notlnoeitbig ift, 51t
entfebeibeu, 001t » c id ? «  D tb n u n g  fie ift. D a ö  b i t t e t  t>iejn bieten bie D ifferenz = SReibeit. 2Jtan n enn t
näm lid; jebe Oieibe 001t ber fo w eiten  D tb n u n g , bie loic vielte D ifferon^C ieibc gleid)e © lieber en thält.

SBeitn bie SReibe (2) and  uugletdjen © lieb em  befteb t, fo bilbet m an a u s  ib t eben fo eine neue
Oieibe, wie ftc a u s  (1) beröorgegangen ift. ÜJtan bat n äm lid ):

d d - . \ l \ d d a 2 ; d d a 3 ; d d - u ' ,  ^ d n 5 ; . . . d d a n 

5BaS m an abfürjenD  fo bezeichnet, baß m au bent 23ud)ftaben d  bie S ln jab l ber 2Bteberbolmu\en 
reebts oben fd)reibt. SläntUd):
(3) d \ :  d *  a 2 ; d 2 a 3 ; d *  a 4 ; ^ 2n5 ; . . . d \
fo, baß ber S rf lä tt tn g  gemäß
d - a, =  z /a 2 —  d a l ; d 2a 2 =  d>\3 —  z /a 2 ; d 2a 3 =  dw^  — d a \ d 2a , =  d a s —  d n t  . . .

unb allgem ein : d - a„ =  d n B+i —  d a„
D ie  SJieibe (3) ift bic erfte D iffe ten j = 'Jieibe ber 9ieü)e (2) ober bie jroeite D iffe ren j = SReibe ber

‘Jieibe ( 1).
Söenu (3) u id)t gleiche © lieber b a t, fo fann  m an a u f bic nämlid)c 9 lrt tl)re D ifforen^D ieibe ab= 

leiten, iveldte m an ber angenom m enen ©ejicl>ungön>eife gemäß burd)
d d \ ; d d * .2 ; d d *  a 3 ; d d \ :  d d ‘\  i5 ; d d \  . . .  d d \ „



5

ober ab fü rjen b  burd)
(4) ^ 3 a » ; z / 3a3 ; . . . z /3a u
barfte llt, fo baf? m an t ;a t :

/1* a t =  z /2a 2 —  z / 2 i ) j ;  z / 3 a 2 =  z / 2a3 —  z / 2a 2 ; z / 3a3 =  , / /2a4 — z /2 a3 ; . . .
unb  allgem ein: z / 3a„ =  z / 2an+1 —  z72a u .

3Me Cieitjc (4 ) ift bie b ritte  5Diffcrenj=9ieif)e ber SMlje (1).
JBilbet m an  eben fo a u 8 (4 )  tl>re 2>ifferenj=9?eil)e, (o e rhält m an

(5) z/ 4 a j ; z / 4 a2 ; z /  * a3 } z / 4 a4  ̂ z/* 35 ; z / ' a g  ̂ . . . zJ4 <xnr
bte »ierte SDiffercnj=9Jeit)e ber 9tcil)c (1 ), unb  allgem ein:
(6) z /r a, ; z /r a2 ; z /r a3 ; z /1’ a4 ; z /r a5 ; z /r a0 ; . . . z / r au,
bie r “ 2>ifferenj=9teil)e ber ^)auptreit)e, mo
z /r a, =  z /r^*a2 —  z /r—1 a( ; z / ra2 =  z7r_1 a3 —  zfr_1 a2 ; zfra3 =  z /r _1a4 —  zfr_1 a3 ; . . .,

unb allgem ein: z / ‘ an =  z / r_1an+1 —  z /r_1an.

SMefe © leidnm g n?irb m it © o r te n  folgenbermafjen auö^el'riic ft: 
bad n "  © lieb  ber 1"" 2)iffcreuj=9Jeibe ift gleicfy bem ( n + 1)*“  w eniger bem n'*" © liebe bet (r— 1),tn (b. i. 
»orbergebenben) 3M fferenj=iM l)e.

Ilm  bicfe S rf lä ru u g e n  unb «n einem befonberen 2?eifpiele ju  e rlä u te rn , mollen w ir an=
nehm en, baß bie gegebene 'Jieiljc fei

1 ;  2 ;  5; 1 3 ;  3 3 ;  7 9 ;  1 7 7 ; 3 7 2 ;  7 3 7 ;  1 3 8 4 ; 2477.
33cftimmen m ir bie a u f e inauber folgenben D ifferen j = 9ieil)cu unb fd)reiben ju r  größeren SDeut* 

lichfeit jebe SDifferenj u n te r baS ^ a a r  »on © roßen, bereu Ju ffc re n j fie ift, fo t>aben m ir
1 ;  2 ;  5 ;  1 3 ; 3 3 ;  7 9 ;  1 7 7 ; 3 7 2 ; 7 3 7 ;  1 3 8 4 ; 2 4 7 7 ;  . . . £au:ptreif)e,

1 ; 3 ;  8 ; 2 0 ;  46 ; 9 8 ;  1 9 5 ; 3 0 5 ;  6 4 7 ;  1 0 9 3 ; . 1. SDiffctenj=9icil)e,
2 ;  5 ;  1 2 ; 2 6 ; 5 2 ;  9 7 ;  170 ; 2 8 2 ;  4 4 6 ;  . . . 2. SDifferenj’SReihe,

3 ;  7 ;  1 4 ; 26 4 5 ;  7 3 ; 1 1 2 ; 1 6 4 ; . . . 3 . 3>ifferenj=9?cibe,
4 ;  7 ;  12 ; 1 9 ; 2 8 ;  39 ; 5 2 ;  . . . 4. $Differenj4Rcibe,

3 ;  5 ;  7 ; 9 ;  1 1 ; 13 ; . . . 5 . &ifferenj=SRcibe,
2 ; 2 ; 2 ; 2 ; 2 > 6 . 2>iffereuj=9Jeibe.

‘D er angenom m enen ©ejeicbnungSrocifc gemäß hat m an fü r ben »orliegenbeu g a l l :
‘i —  1 i n* —  2 ; a3 —  5 ; a 4 —  1 3 ; a 3 =  3 3 ; a e =  79  u. f.

—  1 ; z /  n 2 —  3 ; z /  a3 =  8 ; J  a 4 =  2 0 ; z /  a 5 =  4 6 ; z /  a0 = 9 8 . . .
A'1 -. i = 2 ;  z / 2n2 =  5 ; z f 2a 3 =  12 ; ^ 2a* =  2 6 ;  z / 2 a5 =  5 2 ; z / 2a0 =  97  . . .
z T i i = 3 ;  z / :i a 2 =  7 ; z / 3a 3 =  1 4 ; ^ 3a4 =  2 6 ;  z / 3 a5 =  4 5 ; z f3a„ =  73  . . .
z /*  ; , =  4 ;  z / » a 2 =  7 ; z / S i 3 =  12 ; / a ,  =  1 9 ;  z / 4 a5 =  2 8 ; <da a0 =  39  . . .
z / ;’ : i = 3 ;  z / ' \ i 2 =  5 ; z / 5„3 =  7 ; z / 5a* =  9 ;  z/ 5 a s =  11 ; z / 5 a0 =  13 . . .
J "  i., =  2 ; z /« ll2 =  2 ; z / n a 3 =  2 ; z / %  - =  2 ; zl"  a6 =  2 ; z / ° a 6 =  2 . . .

© ie  oorgetcgte flieilje ift beinnacb »on ber 6. D rb n n n g , » e i l  bie 6 . SDifferenj=SWeil)e gleiche © lieber
enthält.

§ 3. 2111 gemeine SBejHmmung »on a„ unb >S„.

a. 3?eflimmung »on a„.
£ i c  T iffe re u j = SRethen gem ähten nic^t n u r ein einfaches 2)iittel über ben 9iang einer 9icil)c ju  

entfebeiben, fonbern fic bienen and) ju r  $k fftm m ung  »on a,„ beim  bei ih rer ö i lb u n g  bejcid^neten mir
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z / a  m —  a m+l **1111
(1) 3m-(-l —“ Am 4" ■

£ ie r in  m  +  1 fü r m gefegt, ift
Stm-f-2 --  a m_|_i ~j~ / 1  a m_j_l •

w ar z / 2a,„ =  z /  am+1 —  z / a m, baber
^  am-f-i —  z /  a m 4~ z /  a m (k).

© ejjt m an in bte auö ( i )  erhaltene © leicbung »on a m+) t>cn SBertb auS (1) unb »on z7a,n+ i anS
( а ) ;  fo ^a t m an
(2) a m+2 —  a m 4 " 2 z / a m z / - a m.

P te r in  m  +  1 für m gcfc^t, ijt
am+3 =  am+i +  2 z / a m+i +  z / 2am+ i .  

üftitn w ar J 3 am =  z / 2am+i — z / 2 am, m ith in
z / 2 am+1 =  z / 2 am +  z / 3am (/3).

D ie  au§ 2) erhaltene © Icidjung gcl)t »egen  (1), (a j unb  (/3) über in
(3) a m+3 =  a m 3 z / n m - |-  3 z / 2a m -j-  z / 3a m. 

h ie r in  m +  1 fü r m  gefegt, ifi
am+4 — am+l 4“ 3 z / a m_|_j -f- 3 z / 2a m+1 -f- z / 3 a m-|-l.

’fluS z /4 am =  z / 3 am+i —  z /3ara folgt 
z / 3a,n4_i — z / 3 am +  z / 4 am (y).

D ie  a u 8 (3) erbattene ® leid ;ung  n im m t wegen (1 ), (a ) , (ß) unb  (y) bie g ö n n  an 
(4i am+4 —  am “f- 4 z / a m -j- C z /2am -I-  4 z / 3a„, -J- z /* a m.

h ie r in  m  -f- 1 f«1 m  gcfc|jt, ift
a,n+5 =  a m+ i -f- 4 z / f ]m+i - |-  6 z / 2a 111+1 4“ 4 z / 3anl+1 4 * z /4a m+j .

SBegen z / 5a„, =  z /4a m+i —  z /4 a m ift
^ 4a m+i =  z / * a ln 4“ z / 5nm (d).

D ie  anö (4) erbattene © leicbung »erw anbelt ftd) w egen (1), (a), ( ß ), (y) (d )  in
(*̂ ) am_̂_5 —  a,„ 4 “ 5 z / a m 4~ 4 " 10 z / 3a nl 4~ 5 z / 4a m 4~ z / J ant .

■pierin m  +  1 fü r  m  gefejjt, ift
ain+6 =  a m+ i  4~ 5 z / a m-fi 4 “ 1 0 z / 2 nm-f-i 4 - l Oz / ^ a m + i  f  5 z / 4 a,„-)-i 4 “ z / 5a n,^-i.

2Bcil z /  a m —  z /  a,n-f 1 z /  am iflf baber
■^', a m+i =  z73a m 4~ •^ (>am (e).

SBegen (1 ), (a ) , (ß),  (y),  (S) unb (e, nim m t bie auS (5 erbattene ©leicfyung folgenbe g o rm  a n :
(б ) iim+6 =  a m 4-  6 z / a m 4 - 1 5 z / 2a m 4-  20 z / 3a,„ 4 -  I 5 z / 4a m 4-  G z /5a,„ +  z / 8a m .

S ben  fo fönnte m an bie anbern  au f bas m ,e folgenbeit © lieber ber <£>auptreibc buvd; ib r in"* unb 
bureb bie m “" © lieber it)rer Differen?;=9icibcn barftclten. Stllein biefeö i |t  u id)t notbw enbig, weit eine ober- 
fläcblid)e 'Betrachtung biefer G. © leicbung baž bariu  l;crrf($enbe ©efej} leidet erfennen läß t. D a$  erfte 
© lieb ifl näiutid) ein befiimmteö © lieb  ber •£auptreil)e, bie fotgenben finb bie ebeufooielten © lieber ber 
Dtffeten$=9?eif)en. 2ß a ö  bic S oejficicn ten  bet e in jelneu  © lieber a n b e la n g t, fo benxerft m an lc id)t, bajj fte 
23inom ial=£oefficieuten flnb. Demnach ifl bas au f m " folgenbc r u © lieb  bet ftau p tre ib e , wenn bie ©iuo= 
m iaM Soefficientcn und) S u lc r  g e t r i e b e n  werben, gegeben burd; bic ©leicfyung

am+r =  a,„ 4- | | j  ^ 8„, 4“ ( . > ) ^ 2a„, 4~ ( 3)  ^ 3>xm +  ( , J z / 4au, 4“ • • • ^ ram-

Sßirb in  4-  r  =  n  gcfejjt, fo ifl r  =  n —  m . S o m it

a u =  a m +  ( “ y ”1)  z /  a m +  ( n“ m)  a m +  “ 1" )  J 3 am 4 -  ( " 7 " )  ^  a m +  ( " ~  z / s a,„ +  . . .  z /"  »
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g ü r  m  =  1 t>at man

(A .) a n =  a , + ( n7 1) ^ a 1 + ( n 2“1) z / 2a1 +  4  ( V )  ^ « 4  +  ( V )  ^ a i +  • • • a* •

S)iefe g o rm cl brücEt jebeä beliebige © lieb ber §aup tre if)e  burd) it)t ctfleö unb  burd? bie erften
© lieber ber (n —  1) ®ifferen$*9leiljen. ift ba§ allgemeine © lieb.

5Da§ biefe g o tm e l bei jeber aritfymetifdjen SRcifye abbridjt, nnb je nad) bem ŽRange ber SJteibe au s
2, 3, 4  . . . (p  -f- 1) © lieb em  b e fie lt, folgt barau S , » e il  fü r eine aritt>metifd?e ‘ßrogreffion ber erften
D rb n u n g  A 2, A 3, A l , . . . fü r eine ber jroeiten D rb n u n g  A 3, A 1, A 5 . . . fü r eine ber vttn D rb n u n g
A ' + \  A T+ 2, A T+ 3 . . . g(eid) 9ZutI ifl. ,

3  fl »1 =  1 ;  Aa. l — \ \  A 2a.l = 2 \  A z a , = 3 ;  A x a , = 4 ;  A s al =  3 ;  A ° a l =  2 ;  z / 7a , = 0 ;  
fo ift baö ad)te © lieb

a , =  1 +  (I) 1 +  (5) 2 +  ( 5) 3  +  (I)  4  4  (5) 3  +  (5) 2 +  (?) • 0 =  372.
S b en  fo fann  m an jebcö anbere © lieb ber Cieifye au§ (A ) e rhalten .

b . SBeftimmung oon S n.
S o l l  bie © um m e einer beftim m ten 5 tn jab t SlnfangSglieber einer SRcü)e angegeben rcerben, fo be= 

bient m an fid> bc§ geroofyutidjen 2lbbitionS = S e rfa ljre n ö , bei bem m an bie einzelnen © um m anben m itte Ift 
SDiffcrcnjcn tranö fo rm irt.

ift offenbar
(1) S , =  a l f

S 2 =  a , a 2 •
S c J jt m an in  ber ® leid)ung ( 1) in  a) m  =  1, fo ertjält m an

a 2 =  a, 4  A  a , , m itten
(2) S 2 =  2 a , 4  A  a , ,

S 3 =  a, 4  a2 4  a3 =  S 2 4  a 3 .
3 n a) in  ber © leid jung  (2) m  =  1 gefejjt, ift

a3 =  a , 4  2 / ^ a ,  4  ^ 2a, , foniit
(3) >S3 =  3  a , 4  3  A  a , 4  A 2 al ,

^4 === a , 4  a2 4  a3 4  a 4 =  S 3 4  a 4 .
3 n  a) in  ber © leidnm g (3) m  =  l  gefeg t, ift

a 4 =  a , 4  3 z / a ,  4  3 z / 2a , 4  A a a , bafyer
(4) S 4 —  4 a ,  4  ü A u i  4  i A 2a, 4

=  B1 4  Hj 4  a» 4  s ,  4  a5 —  S 4 4  a s •
3 n  a) in ber © leid jnng  (4) m  =  1 gefegt, ift

a5 —  a , 4  4 z / a , 4  6 ^ / 2a, 4  4 i J a , 4  A l ai r  fomit
(5) S 5 =  5 a ,  4  lO z f  a , 4  l t ) ^ 2a, 4  5 z / 3a , 4  A *  a , ,

^0 =  a i 4  a2 4  a s 4  a4 4  a5 4  a0 =  S 3 4  a6 .
3 n  a) in  ber © leidm ng (5) m  =  1 gefejjt, ift

ao =  a i 4 -  5 z / a ,  4  10 A 2 a, 4  1 0 z /3a, 4  5 ^ 4a , 4  A 5a , , m itbin
(6) S a =  6 a, 4  l 5 A n 1 4  20 A 2n, 4  1 5 A ° a , 4  6 ^ 4a , 4  A ’ a , ;

baber allgem ein, w enn m an berücffid)tigt, bafj in  ben ßocfficienten baö ©efejj ber S iu o m ia I = 6 .oefficienten 
berrfd jt:
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•pieburd) ift Me S u m m e  jeber beliebigen Stnjal)! 2lnfaitgöglieber einer jcbeit aritbm etifdjen ‘Jho= 
greffion buvd) tl>r erfteS unb burd) bie erften © lieber ber (n —  1) 2}iffercnj=9?eiben auögebrücft. (Sö ift 
baö fum m atorifd)e © lieb . ÜDiefer Sluöbrutf b rid tt jebeSmat ab roic a n unb jw ar auö eben bemfelben © ruiibe.

3 ft in  einer SRcibe a , =  1 ; 4 ^ =  t ; 4 \  =  2 ; J \  =  3 ;  J \ = 4 ; =  3 ; z / \  =  2 ; A 7a , =  O,
fo ift bie S u m m e  »on ad)t 2 lnfangögliebern

S 8 =  (!)  1 4 -  (o!) 1 +  (?) 2  +  ( | )  3 +  (g) 4  +  (S) 3 +  (?) 2  +  ( | )  0 =  682.
£>ie go rm elit (A ) unb (B) ftub aud) fü r bie © ifferen j = O tečen g iftig , beim m an fann  bie erfte 

J>ifferenj=9tcibe rücffid)tlicf) ber ^w eiten, bie jw citc rücfftd)tlid) ber b ritteu  unb jebe beliebige rücfftd)tlicb 
bcr au f fte folgeitbeit alö  $auptreifye b e tra u te n .

2>aö allgem eine © lieb  einer SHeibe fann  and) gefunbeu w erben , w enn it>r fum m atorifdjeö befannt 
ift. ® eim  offenbar befom m t m an baö n" © lieb  ober f (n ) ,  w enn m an oou bcr S u m m e  ber n SInfangS= 
glieber bie S u m m e  »on (n  —  1) 5 lnfangögliebern fub trab irt, b. b. cö beftel)t bie © leid)ung
(C ) f ( n )  =  F  (n) —  F  (n — 1).

3 -  S .  3 f t  F  (n) =  n (j  +  1. ] (n^ 2 ), fo erbalt m an F  (n — 1) ,  w enn m an in F  (n ) , (n — 1) für
fetjt; fom tt

T7>, 4 \  _  ( n — 1 +  1) ( n — 1 + 2 )  ( n  l l n ( n + l )  v ,

( ) =  r r r r §  =  —  2 .1  - Ml>cr
r ,  \ n ( n + l ) ( n + 2 )  (n—1) n (n +  t)
i (n) =  - r r r n  r r r r r - '
£ j __  1,3 +  ® h2 +  ^ 11 — (n> — n)   3 n ’ -|- lin   n ! -)“ n

f  (n) =

1 . 2 . 3  1 . 2 . 3  ~  1 . 2
n( n +  1)

1 . 2 *

D ie  Sluöbrücfe (A ) unb (B )  fönnen nod; tu  einer anbern  g o ra t  bargefteHt » e rb en . Söerricbtct 
m an nämlid) in  ben jw citcu  J b e i lc n  bie äR ultip licatiou  bcr ^ ac to rcu  bcr 2MnomiaI=Soefftcicnten unb orbuet 
baö JRcfultat itad) ^ o tc u je u  öou n, fo erhält m an auö (A  .
(D) f(n) =  a •+ ß n  -f- y n 2 -)- d n 3 -|- e n 4 +- . . . 7tnm,
unb auö (B)
(E ) F ( n )  =  A n  +  B n 2 +  C n *  +  D u 4 +  . . . P  n m+ > .

3 n bicfcu jw ei g o rm e ln  fiub bie Gocfficicnten con n unbcftim m t, weil ftc in jcbcm bcfoubcrn gallc  
befonberö auögenü tte lt w erben m uffen, wie w eiter un ten  gejcigt w erben w irb , -frier genüge bie 9?enterfung, 
bafj m a n , w enn bcr Jtang  bcr 9icil)e m  i f l , ju r  Scftim m ung  non f  (n) auS (D )  irgcnb weldic (m  I)  
© lieb e r; hingegen ju r  © eftim m ung Don F ( n )  auö (E )  (m  +  1) S lufangöglieber feuueu u i u b , wie bie§ 
auö ( A )  unb (B ) bcntlid) crbellct. S e lb  ft in bem Salle, w enn bcr Dtang bcr Oicibe unbefann t ift, mebrere 
© lieber aber gegeben ü u b , faun  baö ©efejj bcrfclbcn auö (D ) gefunbeu w erb en , jebod) un te r bcr ©cbin= 
g u ng , baö bie 9lnjal)l bcr gegebenen © lieber größer alö  bcr Oiaug bcr iKcibc if t , beim bilbet m an aus 
(C) burd) S u b f ti tu tio n  bcr p  gegebenen © lieber p  © Icidm ugen, beftimm t barauö  bie ßocfficieuten, fo ftub 
bie SBcrtbc bcr überflüffig angenom m enen glcid) 9tull.

§ . 4. 2tritf)mctifcf)c ^ ro flte ffio nen  bcr erften D rbn u ttß .

©tue aritbm etifd)c ißrogreffion beö erften SJfangeö ift biejeuige, bereu erfte JM fferenj = fficibc auö 
burdjauö gleichen © liebem  befielt, alfo jebeö folgcnbe um gleid) viel von bem i'orbcrgebcubcu © liebe t'cr= 
fd)icbcn ift. 3 f t  baö erfte © lieb  einer fold;cu Oieil>c a, unb  ber 93ctrag bcö lluterfd)iebcö b, fo ift a  +  b 
ib r jw citcö, a  +  2 b  ll>r brittcö , a  - f  3 b  il>r i'icttcö  © lieb  u. f. w.
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g u t  biefe iNeibc
a ;  a  +  b ;  a  +  2 b ;  a  +  3 b ; a  - f  4  b ; a  +  5  b ; a  +  6 b ; . . . 

ifi alfo , w enn bic ftüfjercn  3 cx^>cn g e b ra u s t  » e rb en , a t =  a ;  z /a , =  b ;  =  0.
S o m it  nad) gehöriger © u b flitu tio n  in  (A ) unb (B) bež »orfjergcbeuben §. it>r allgem eines © lieb

1) a n =  a  -f- (n  — 1) b ,
unb ib t fummatorifdjeS © lieb

2) S n =  n a  +  ~  ober
0  2n a +  n (n 1) b

u —  ä '

S n =  2 (a 4" a “t- (n  )̂ k t

3) S n === g (a  ”"f~ a n)*
2lnö (C ) porigen §. erfjält m an

, n (n— 1)b T, j \  i (n—1) ( n —2) b~|
a n =  n a  +  - V t Y  L( n _  } a  +  -------  *-- I '

. nJb — nb , n ’ b — 3nb +  2ba„ =  n a  H------- —^--------- n a  +  a ------------- ^---------- ,

. 2 n b  — 2b  a„ —  a  +   j  '
a„ == a  -f- (n —  l ) b ,  n?ie (1).

Um a u s  (D j a n ju  beflimm en, muffen, » e il  bic «Reibe m \  erfter D tb n u n g  ift, irgenb welche p e t
© lieber gegeben fein, }. S .  baS erjte ©Ucb =  a, ba§ b ritte  © lieb =  a - f  2 b. ©cfct m an bie|e SBertbe in

a n =  «  +  n  ß , fo ifi fü r n  =  1
a  =  a  +  ß ,  unb fü r n =  3

a  +  2 b =  a  +  3/3.
3m ei © leidjungen, burd) Die a  unb ß  beftimmt ftnb. © u b tra b irt m an  bic erftc ro n  ber jrocitcn,

fo erhalt m an
2 b  =  2 /3 , unb m ithin

0 =  b ;  «  =  a  —  b ;  fomit
a„ =  a  —  b +  n b  ober
a„ =  a  +  ( n —  1) b ,  wie (1).

Um au« (E ) S„ fü r biefe !)(eil)e ju  finben, ntüffeu jrcci «nfang«flU eber, bas erfie =  a, ba« »weite 
=  a  +  b  gegeben fein. ÜJian erhä lt auö

S „ =  n  A  +  n 2 B  fü r n =  1
a =  A  +  B  fü r n  =  2

2 a - f b  =  2 A  +  4 B .
Ü Jlultiplicirt m an bic erfte © leidjung m it 2 unb fub tral)irt fte »on ber jm citen, fo hat man

b  =  2 B ,  fomit
b V A _ „ hB  =  ,- unb A  == a  — j ,  m ith in  nad) gehöriger © ubftitu tio n

C /  b\  . n*bS u =  n | a
nb n’ b

ö „  =  n a  —  — r

S „  =  „ „  +  » L  (2).
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i ) ic  © leid jungen  (1) unb  (2) en thalten  fün f © rčjjen  a„, a , b, n , S n, unb e§ taffcu ftd), trenn 
brci ber in  SKebe ftehenbcn fü n f © topen  befann t ftnb, m itte lft biefet beiben ©leicfyungen jeberjeit bie jroei 
anbern  finben , unb  fo alle bei ben aritb iuctifd jen ‘ßrogrefftonen  biefer D rb n u n g  porfonnnenbeu Aufgaben 
a u p f e n .

§ . 5 . S lr itljtn e tifd je  ^ Jro g rc ffto n e n  b e r  jw e ite n  D r b n u n g .

(šine arithm etifdje sprogreffion bet jiuciten D rb n u n g  ift biejenige, bereu jroeite SDifferen^ffieibc an«
g le i te n  © licbern  beftefyt. 3 f t  ba8 erfte © lieb  einer fo lg en  Oleibe n, baž erfte © lieb ih rer erften 3Mffercnj= 
iHcibe b, baö erfte © lieb ih re r ^weiten SDiffcrcnj=9ieibc e, fo bat bie 5ßrogrejjion bie g o rm  

a ; a  - |-  b  j a  —|— 2 b —|— c j a  -j- 3  b  -(- 3  c  ; a  -j- 4  b +  6 c ; . . .
SDemnad) ifl fü r biefe 9ieifye a t =  a ;  =  b ;  < d \  =  c ;  z / sa , =  0 ; m ithin ihr all=

gemeine? © lieb, roenn m an in  (A )  §. 3  biefe 2Bertt>e fefjt:

a n =  a  +  j 1J  b +  c ,  ober

1) a„ =  a +  (n— l ) b  +  c ,

nnb  ba8 fnm m atorifdje © lieb  auö (B)

Sn =  ( ; ) »  +  (5 )  b  +  ( 3)  c ,  ober

2 ) S n =  n a  +  ^ — -'b +

3luč (C ) § . 3  folgt
n (n 1) .  , n ( n - l ) ( n - 2 )  I ( n - l K n —2 ) ,  . ( n - 1 )  ( n - 2 )  ( n - 3 )  1

an =  na +  - j — 5-  b ~\------- 1 . 2 . 3 c  H-------f — ä----- M ---------- 1 . a T 3  CJ
2nb — 2 b  . 3n*c — 9 nc  +  6c  

a " a  1 i- - 2  ' 1 . 2 . 3  ’

ober

ln =  a  +  (n —  1) b  +  (n ~ 11)(r!j — c ,  l»ie (1).

g ü r  bie Ö cftüum ung »on a u auö ( D )  feien baö erfte , b ritte  unb fünfte © lieb gegeben. üRan 
erhä lt au s

a n =  « +  ß n  +  V n 2 f ü r  n =  1

a  =  «  -j- ß  +  V  fü r n  =  3
a  -f- 2 b  +  c =  cc +  3 0  +  9j> fü r n  =  5
a  +  4 b 4 - 6 c  =  «  +  5/3 + 2 5  y.

Um auS biefen ® leid)ungen a , ß  unb y  ju  beflim m en, fub trah iren  nur bie erfte von ber jw eiten  
unb bie jrceite ooit ber b ritten  © le i^ u u g  unb erhalten

2 b +  c  =  2 ß  +  8 y ,

2 b  +  5 c  =  2 ß  +  16 y.

SBirb bie erfte Poti ber ^weiten © leid jung  abgewogen, fo ift

4 c  =  8 y ,  m ith in  y  =  0  =  b  —  ^ c ; a  =  a  —  b +  c

fom it nad) gehöriger S u b f t i tu t io n :
a n =  a  -  b  +  c +  n | l )  —  '2 )  ~ T  c l'^ f t

u i  u i »  ^nc  . n’ ca„ —  a  —  b  +  11 b -f- c ^-1— j - ,

a n =  a  - f  (n  — l ) b  +  ^  (°a  - C ,  wie (1 ) .
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$ u r  Me Sefftm m ung oon S n auž ( E ) ,  ba t)icr brci 5lnfangSgticl>er gegeben fein rnüffeu , erhält
m an au«

S n =  A n +  B n 2 +  C n s fü r n =  l
a  =  A  +  B  +  C  fü r n =  2

2 a +  b  =  2 A  +  4 B  +  8 C  fü r n  =  3
3 a  +  3 b  +  c == 3 A  +  9 B  +  2 7 C .

© ubtrafyirt m an bic crfic ® le id )ung , nad)bem m an jtc m it 2 m u ttip ü c irt b a t, von ber jroeiten, 
uub bie jroeite, nadjibem m an jie m it 3 unb bie b ritte  m it 2 m u ltip lic ir t fyat, »on ber britten , fo gelangt 
man y i folgenben ® Icid)ungen:

b  =  2 B  +  6 C ,
3 b  - f  2 c  =  6 B  +  3 0 C .

ffiirb  bie erfte © teidjuitg m it 3 m u ttip lic irt unb bann  non ber eiten abgewogen, fo ergibt fid)

2 c  =  1 2 C ,  bafyer C  =  B  =  A  == a  —  £ +  fomit
o  /  b . e \  „ b — c . n’ cS n =  n  ( a  —  2 +  §j  +  n  +  ~T ,

0  , n1 — n,  . n8 — 3 n ’ +  2nSn =  n a  H----- - — b H----------- ------ c ,

S . n (n—1) i . n (n— l ) ( n —2) . /r,.
„ =  n a  +  l  ~  b +  - V ~ i ' ."3~ ° >  m (  ( 2 )-

ÜSäre a„ uub S n fü r bie befonbere Steüjc
4 ;  7 ;  1 2 ;  1 9 ;  2 8 ;  3 9 ;  5 2 ;  . . . ju  ftnben,

fo ift 3 ;  5 ;  7 ;  9 ;  1 1 ;  1 3 ;  . . . it)re erfte SM ffercn^Steibe, 
unb 2 ; 2 ; 2 ; 2 ; 2 ; . . . ifyre jrocite 3>iffercnj=9ficil)e,

bal}er ber angenom m enen SejeicfynungGwcife gemäjj a j =  4 ;  z /a t =  3 :  z / 2a , =  2 ;  a , =  0.
'K a n  erhä lt auö (A )

an =  4  +  ( " y 1^  +  ( “ ^  ober

3»n == 4  -f- 3 u  —  3 "I” n 2 3 n  -{- 2 , foiutt 
a„ =  n 2 - f  3*

* u »  ( B ) :  S „  =  ( ’; ) 4  +  Q 3  +  g ) 2  ober

S n =  4 n  +  21 ) 3  +  n (r ;  ^ (n-3 ~ 2 ,  m ithin
c  _  2 n a 4 -  3n* +  19n

n #

3lu« ( C ) :  a„ =  * ü l +  3 n y +  19b _  [ ^ 2 J n - 1)3 +  3 ( n - 1 ) » + 1 9 ( n - l n  obcr

(In* + 1 8  v ,a n =  g , baljer

a u =  n 2 - f  3 .
SRetymen m ir a n , baß bic Steifye com  unbefann ten , jebod) bod?ftenö rom  tuerten Stange fei. ff lir  

erhalten  and  (D ) m it 93erü<ffld^tigung ber S cm erfu ng  im  §. 3 ,  wenn 7 il>r ^w eites, 19 il>r w e r te s , 28  
ib r fün ftes unb 39  ib r fedjfteö © lieb  ift, ju r  23eftimnumg »ou a„ folgenbe vier © leid jungen :

7 =  a  +  2 ß  +  4 y  +  8 d ,
19 =  «  +  4 ß  +  lG y  +  64  d ',
2 8  =  a  -4- 5 ß  +  2 5 y  +  1 2 5 d ,
39  =  a  +  Gß  4 -  3 6 y  +  21G d.
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© u b tra b ir t m an bie erftc »on bcr jroeitcn, bic ja c i tc  »on ber b ritten , bie b ritte  oon bet »ierten, 
fo e rhä lt m an

12 =  2/3 - f  1 2 y  +  5 6  d ,
9 =  ß  +  9 y +  6 1 d ,

11 =  ß  +  \ i y  +  91 d.

© u b tra ljir t  m an bie crflc © le id jun g , nadjbem m an ftc bitref) 2 bti*ibtrt t>at, »on bcr $rcciten unb 
bic jroeite »on bcr b ritten , fo ge lang t m an  ju  ben ©letcfruugen

3 =  + • 33  tf,
2  =  2 y  +  3 0  d.

D to ib itt  m an bic erftc © leidjung bnrd) 3 unb bie jipcite buvd) 2 unb fu b tra ln rt ftc »on einanber, 
fo bat m an

0 =  4 d ,  baber d' =  ?  =  0 ;  y  =  t ;  0  =  6 - 6  =  0 ;  a  =  7 —  4 =  3 ;  m itltin
»n =  3 +  Il2‘

'Dian jtcl)t, baß bev iiberflüfftg angenomm ene Soefficient d  'Jiull geworben if t ,  wie im §. 3  be= 
m erft i»urbe.

'Jluž (E )  erbä lt m an ju r  S cftim m ung  »on 8 „
4  =  A  +  13 +  C ,

11 =  2 A  +  4 B  +  8 C ,
2 3  =  3 A  - f  9 B  +  27  C .

(š lim in irt m an a u s  biefen © leid jungen  x \, fo erhä lt m an
3 =  2 B  4 -  6 C ,

13 =  6 B -f- 3 0  C .
(Šlim inirt m an B, fo ift

1912 C ,  baber C  =  * ;  B  =  £ ;  A  =  — ; fomit
o    19n . n ’ . n3 s
s - =  i r  +  t  +  r  obct
c  ‘I n 3 +  3 n* +  19n 

“  ti

D ie  © leid)ungen  (1 ) unb (2 )  en thalten fcdjö © rößen  a „ , a ,  b ,  c ,  n unb S„ unb e« laffcu ftd), 
rnenn bereu »ier gegeben fin b , bic beibcu anberu  beftim m en, unb fo bic A ufgaben au ftö fen , bic bei $ro= 
greffioueu biefer D rb n u n g  gegeben w erben W unen.

§ . (5. 2 lritf im c tifd )c  ^ to ß te f f io n e n  bei- b r i t te n  D rb n u n g .

S tn b  bic © lieber ber b ritten  © iffereuj = 3icil>c einer gegebenen $ ro g re jf to n  un ter ciuaubcr glcicfy, 
fo beißt bic SReil)c bie bcr b ritten  D rb n u n g . 3 ft ba« erftc © lieb  einer foldjcn 9?cibc a , b as  erfte © lieb 
ibrer erften Difteren$=9ieityc b, baö erfte © lieb  ihrer jrocitcn Diffcrcu^SRcilje c, ba$ erfte © lieb  ibrer b rittcu  
X)iffcrcnj=9lcil;c d , fo ift bic Siciljc fclbft

a ;  a  -(- b ; a  —)— 2 b - |-  c ; a - J - 3 b - j - 3 c * f - d }  si H— 4 b  -}- 6 c  —j— 4< I; . . • 
uub bcr allgem einen 39c$ei$nung8i»cife gemäß a , =  «; -d», —  b ;  J 2»l =  c; z /3u, =  d ;  ^ /*a , = 0 ,  
unb baber il)t allgem eines © lieb
, t \  . /_ * l. i (n— 1) (n —2) , (n— I) ( n —2) (n 3) ,
( 1) a„ =  a  +  (n  —  1; b  -)------ r ~ T -  ' 1 . 2----- 3— '
unb baö fum matorifd)c
, .) «  __  . 1  n ( n —1) v , n(n l ) ( n —2) , n (n— 1 ) (n—2) (n—3)
{Zl b " -  a“ +  T ~ r b +  1 : » . T ~  c +  — T T T .  3 4  d-
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©beit tiefe  F orm eln  erbütt m an au$ (D ) unb (E ), t»enn baö erfie, jrocite, b rittc  unb w erte © lieb
flefleben ftub, unb p a r  auž (D) befommt m an, reenn m an barin  fü r n nad) ber SReifye 1, 2, 3 unb 4  fefct,
fü r bie © eftim m nng be$ allgem einen © liebeö folgeube »ier ® Ieid)ungen:

a  =  ß  +  ß  +  y  4~ d ,
a  4~ b  =  cc 2 ß  -f- 4 y  S ö f

a  +  2 b + c  =  «  +  3 / 3 - f  9 y  +  2 7 d ,
a  +  3 b  +  3 c  +  d  =  a  +  i ß  -f- 1 6 y  +  6 4 d .

© irb  au« biefen © leidm ngen a  e lim in irt, fo erhält m an

b =  ß  +  3 ,-  +  1 8 ,  
b - f - c = = / 3 - f 5 y +  19 d , 

b +  2 c  +  d  =  /? +  7 y - ( -  3 7 S.

S u b tra b ir t  m an bie erfie »on ber jvoeiten uitb bie p c i t e  »on ber b rü ten , fo befommt m an
c =  2 y  -\-  12 d ,

c +  d  =  2  y  -f- 18 S.

© erb en  bie beiben @ lei$ungen  »on einanber abgewogen, fo ift

d  =  6 d , baber ö  —  j j ; y  —  —  d ; ß  —  b  —  ~  ^ ; a =  a  — b  - |-  c — d ;  fom it

a n =  a  —  b - f  c —  d +  (b  —  3~  +  a  +  ^  —  d )  n 2 - f  ober

( n - t ) b  +  V ’f V - c  +  Trie (1 ) .

$ ü r  bie S eftim m ung  »on S u gibt ( E ) ,  w enn m an barin  nad) ber Dieit>c 1, 2, 3, 4  fü r n  fej3t, 
folgenbe (Sleicfyungen:

a = A +  B  -J- c  4- D ,
2 a  4 -  b  =  2 A  4-  4 B  4-  8 C  4 -  16‘D ,

3 a  4 -  3 b  4-  c  =  3 A  4 -  9 B  +  2 7 C 4 -  8 1 0 ,
4 a  4 -  6 b 4-  4 c  4 -  d  =  4 A  4 -  1 6 B  4-  6 4 C  4 -  2 5 6 D .

'JJiultiplieirt m an bie erfie © teid jung nad) ber 9ieil;e m it 2, 3, 4 unb $ief)t fie »on ber p e i t e n ,  brit«
ten unb inerten ab, fo erljält m an

b =  2 B  4-  6 C  4 -  1 4 D ,
3 b  4 -  c =  6 B 4 -  2 4 C  4 -  7 8 D ,

6 b  4 -  4 c  4 -  d  =  1 2 B  +  6 0 C  4 -  2 5 2 D .
© irb  bie erfie © Icidm ng juerft m it 3  unb t)ernacf; m it 6 m u ttip ü c irt unb bann »on ber *i»citeit

unb ber britteu  abgewogen, fo befommt m an
c =  6C +  36  ü ,

4 c  4 -  d  =  2 4 C  4 -  1 6 8 D .
© irb  bie erfie ©leicfyung m it 4  m u ltip ü c irt unb »on ber jm eiteu abgejogen, fo ift

d  —  24 Ü , baber D  =  ± -  C  =  J - J ;  B  =  { — |  4-  A * a - £  +  f - J ;  fomit

S„ =  ( a  -  £ 4 - i  _  J )  n +  g  +  * 4 .  ^  „2 4-  ( g -  J )  n 3 +  A n * ober

S .  =  n a  4 - ^ b  4 -  B- ? 7 't) j r r } c 4  m e  (2 ).

ffiäre  a„ unb S„ fü r bie 'Jfeibe
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3 ;  7 ;  14; 26 ;  45 ;  73 ;  112; . . . ju  fu $ en ,
fo ifl 4 ;  7 ;  12; 19; 28 ;  39; . . . itjrc etjie D iffcrcitj = SReibe, 

3 ;  5 ;  7 ;  9 ;  11; . . . itjrc jroeite 2)iffeten$=vJieil)e,
unb 2 ; 2 ; 2 ; 2 . . . tfjre b ritte  3)iffctenj=JReil)e.

J ) ic  gegebene SReifye iji bafycr »on bet b r i t te n D rb u u n g  unb c3 ijl a, =  3 ;  —  4; J \  =  3;
J sa.t 2 ;  ^ 4a , =  0 . SKitfyin ityr allgem eines ©Heb

a n =  3  +  ( n - 1 ) 4  +  f " * )  3  +  ( " g 1)  2  ober
2 n 3 — 3 n ’ +  19n 

a„ — 6 ,

uub ib r fummatorifc^e8 © lieb

S n =  ( " ) 3  +  g )  4  +  ( 3)3  +  ( ^ 2  ober
o  _  n* "i" l7n* -f- 18n
ö n  —  12 ‘

g u t  bic 23efiimmung »on a n und) bet ÜTiettjobe ber unbefHmmten ßoefficicutcn fü r beu ftall, ba§ 
bic oier erflen © lieber gegeben finb, e rh ä lt m an  a u s  (D)

3  =  a +  /3 4  y  +  S ,

7 =  a  +  2/3 4  4  y  4 - 8 8 ,

14 =  a  +  3 0  +  9 y  + .  2 7 d ,
2 6  =  a  +  4 /3  4 . I 6 y  +  6 4 d .

d l im in ir t  m an « ,  fo e rhä lt m an
4  =  ß  4  3 y  +  7  S ,

7 =  ß  +  5 y  4 -  19<^r
12  =  /3 +  7 y  4 -  5 7 S.

SBirb bie crjie ©leidpung oon be t jw e ite n , unb bie jrocite ooit ber b ritten  abgewogen, fo be=
fornrnt man

3 =  2  y +  1 2 d ,
5  4  2 y  4 "  18  d.

© ubtra& irt m an bic erfle ©Icicfyung »on ber jroeiteu, fo ifl
2 =  6 d ,  bai;et d  =  j ;  y  =  -  /3 =  ^ ;  «  =  0 ; fom it

I9n n1 , 11* -
a" =  6~ ~  T  +  3 0 k t

2 n' — 3 n 2 +  19 na„ —  6

g iir  eben biefe 9lnnat)me erfjätt m an a u s  (E )
3 = A +  B  +  C  4 -  D ,

10  =  2 A  4  4 B  4 - 8 C  4 -  1 6 D ,
2 4  =  3 A  4 - 9 B  4  2 7 C  +  81 D ,
5 0  =  4 A  4 - 1 6 B  4 - 6 4 C  4  2 5 6 D .

SBirb bic jrccite © leid jung  burd) 2, bic b ritte  burd) 3, unb bie vierte bureb 4  b im birt unb bann 
bie erfie »on ber jrc e iten , bic j im tc  üon ber b ritten  unb bic b ritte  »on ber vierten ©loicbuug fubtratyirt, 
fo gelangt m an ju  ben © leicbuugcn

2 =  B  4~ 3 C  +  7 Ü ,
3  =  B  - f  5 C  4  1 9 0 ,
J  =  B  4  7 C  4 -  3 7 D .
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S ieb t m an bie crfte ©leid^ung oon bcr jroeiten unb bie jnoeite oon ber b r i t te n , fo befomm t man
1 =  2C  +  12 D ,
1 =  2C  +  18D.

SBerben bic beibcn © Ieid)ungen tton einauber abgewogen, fo ijl
l  =  6 D , unb bafyer D  =  TV ; C  =  0 ;  B  =  ; A  =  f ; fomit

S„ =  ^  oi)cr
o  __  n‘ +  I 7 b' 18 nön — J2 •

3 n  ben ®leicf>ungcn (1) unb (2) fommen fteben ® rö§en  a n , a ,  b ,  c ,  d ,  n  unb S „  oor. S in b
von biefen © röfjen fü n f gegeben, fo fönnen bie beibcn anbern  gefunben » e rb e n ; m ith in  finb alle Aufgaben,
bie übet ‘-Progreffionen bcr b ritten  D rb n u n g  gefiellt » e rb en  fönnen, au flösbar.

(Eben fo fönntc m an bic Otcif>cn ber fotgenben fjötjern D rb n u n g en  befyanbeln; bod) febeint biefee 
überflüjfig, w eit iljre 33et>aiibInngStt>etfe a u s  ben b isherigen  ^Betrachtungen beutüd) erhellet.

§. 7. giguritte

a) *polt>gonal$ai)Ien.
9Mmmt m an eine SRcibc oou bcr g o rm  an

1) l ; a ; a ; a ; a ; a : a ; a ; a ; . . .
bilbet bic S u m m e  a u s  bem erfien, a u s  bem erften unb jw etten, a u s  bem erjlcn, jrceiten unb b ritten  ©liebe 
u. f. m. unb fdjrcibt btefe S u m m e n  fyorijontal, fo erhä lt m an bic iHcibe
2) 1 ;  1 + a ;  1 +  2a;  1 +  3a;  l  +  4a;  l + 5 a ;  l  +  6a ;  . . .
bic offenbar eine aritljm etifdje iprogrcjfiou bcr erften D rb n u n g  ifi.

SBenbct m an a u f bie S teife (2 )  baS 33crfa[)ren a n , mdcfycS a u f  (1 )  angeroenbet rourbe, fo ergibt 
fid) btc !Hctl)c
3) 1; 2 +  a; 3 +  3a ;  4 - f G a ;  5 +  10a; 6 +  15a; 7 + 2 1 a ;  . . .
bic eine aritt)mctifd)c *progrcffion bcr jrocitcn D rb n u n g  i f t ;  benn m an finbet lc id )t, bafs z /a ,  =  1 +  a :  
z /2a , =  a ;  J \  = 0  ift. 2>ie 9teil)c (3 ) wirb wegen ber SntficfyungSroeife S u m m en re ifje , gctoöbnlicber 
'Jßohigonalrcilje unb bic © lieber ^o li>gonal(̂ at)ten genannt, » e it  fid) f ü n f t e  ober Ä ugeln in biefer Stngabl in 
regelm äßige H iclcdc g ru p p iren  taffen.

3 ü r  bic SJieifyc (3) finbet m an a u s  (A ) unb (B ) §. 3
a n =  1 +  (n  —  1) (1 +  a ) +  2 } a

2 n  +  n’a — na
a„ =

4) a,, =  n -f-

2
n (n — 1) a

S n — . 1 +  (1 +  a) - f  a

c  n3a +  3n 5 +  3n — na 
ön — ------- 6

c , U _  n (“ +  1) i " C"1 — 1) a
5 > ------------2 r  T  . 2 . 3

S c jj t  m an in  (3 ) , (4 ), (5 ) a  =  1 ; fo crM It m an
6 )  1 ;  3 ;  6 ;  1 0 ;  1 5 ;  2 1 ;  2 8 ;  3 6 ;  4 5 ;  5 5 ;

, n ( — 1) a„ =  n -j 2-----

n (n +  1)a„ — g
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C __ n (n +  1) , n (n* — 1)
” 2 ' 1 . 2 . 3

c  _  n* 4-  3nJ +  2 n
— g

o  _  n (" +  1) (n +  2) 
n —  1 . 2 . 3

D ie  iHeihe (6) hei&t Dreie(f3= obet J r ig o n a l  = žReitjc unb bic ©lic&cr SDrciccfö=, I r ia n g u la r -  ober 
Ir ig o n a l= 3 af)tcn, weil ftd; Ä ugeln  in  biefer 5 ln jab l in  gleichfeitige Dreiccfe orbnen taffen.

3ji a  =  2, fo geben bie g o rm etn  (3), (4), (3)
7) 1 ;  4 ;  9 ;  1 6 ; 2 5 ;  3 6 ;  2 9 ;  6 4 ;  8 1 ;  1 0 0 ; . .  .

. n (n — 1) 2 
an =  n +  2 - ;-

an =  n2
C   "(n 4- 1) i mn1— 1) 0

D 2 1 . 2 . 3  Z
c  3 n2 +  3 n +  2 n 3 — 2 n

“ ~  1 . 2 . 3
q  __  n ( n  -f- 1) ( 2 n +  1)

n ~  1 . 2 . 3 '

D ie  SRcilje (7 ) ^ei§ t £*uabrat= ober S tetragonal • (Rei^e unb ihre © lieber O u a b ra t-  ober Iitrego= 
nal=3 <it)lcu.

SBirb a  =  3  angenom m en, fo e rhä lt m an a u s  (3 ), (4 )  mib (5 )
8) 1 ;  5 ;  1 2 ; 2 2 ;  3 5 ;  5 1 ;  7 0 ;  9 2 ;  1 1 7 ; 1 4 5 ;  . . .

a„ =  n  +  n |n  '  1)3
2 '

_  n (3n — l)
2 '

c    ° ( °  +  1) I n(n* — 1)3
“ t . 2 "r 1 . 2 . 3 '

0  _  n* +  n»
ÖD —  2 '

C n*(n +  1)
— 2 *

D ie  S eihe (8 j I>ci§t ‘Pentagonal-SReifje unb bie © lieber ^eu tag o na l= 3 ah lcn .

^ ü r  a  =  4  folgt auö (3), (4) unb (5)
9) 1; 6; 1 5 ;  28; 4 5 ;  66; 91; 1 2 0 ; 1 5 3 ;  190; . .

, n (n — 1)4 a u =  n H-------- - ----- ,

a n =  2 n 2 —  n,
a n =  n (2 n —  1),

C n (n +  1) | n ( n J — 1) .
&n — _ 1 . 2 +  1 2 . 3
O 4 n* +  3 n’ — n
ö u ---  -----

s„ =

o
n (4 n* -f- 3 n — 1)

«

D ie  fRcihc (9) heißt ©exagonaW Retye unb bie © lieber <5ejagoual=3a$lon.

g t ir  a  =  5  folgt auö  (3), (4) unb (5)
10) 1 ;  7 ;  1 8 ; 3 4 ;  5 5 ;  8 1 ;  1 1 2 ; 1 4 8 ; 1 8 9 ;  2 3 5 ;  .



17

- _  _ i (» ~  U S  »n — n --------2----- f
5 n ! — 3 n 

 ̂ •

n (5 n — 3)  
a ° ~  2
C __  n(n +  1) | n (n1 — l l  e

~  -------2 +  1 . 2 . 3 5 '
<j __  5 n3 +  3 n’ — 2 n

n ~  1 . 2 . 3 '
o  n ( 5 n 3 +  3 n — 2)

n —  1 . 2 . 3 -

$)tc 'Jtcilje ( 10) fycifjt <$tebcnccfSreil;e, uub bie © lieber Siebcuecfsfyablen. 
g u t  a  =  m  —  2 fo lg t auS (3), (4) unb (5)

11) 1 ;  m ;  3 m  —  3 ;  6111— 8 ; 1 0 m  —  1 5 ; 1 5 m  —  2 4 ;  21 m  —  3 o ;  2 rfm  —  4 8 ;  . . .
, n (n — 1) . _a„ —  n -| g  (m  —  2),

  m n 1 — 2 n J +  4n — nm
a "  2 '

  n1 (m — 2) — n (m — n)
a „ ----------------- ^ ’

u  _  n ( n  +  1) , n(n* — 0l
~  ------- 2------ + - . 2 . 3  (m -  2)'

0  _ mn" — m n  — 2 n 3 +  3 n ’ -f- n
n i  7 2 7 3 '

t, m n( n5 — 1) — n(2n* — 3n — 1)
“ —  1 . 2 . 3

D ie !Heil)c ( 11) l)ci&t m  (StfStcÜjc uub bie © lieber m (šcfž$al)lcn.
Um ju  erfaß ten , ob eine »orgclcgte 3 ^ )1  z ci>lc gegebene m ©cfSjal)! fe i, uub rcelcbc bie © eite 

bcrfclbeu ift, fo ifi n u r notfyroenbig, bie 3 **^ z &cm allgem einen © liebe gleidjpfefcen uub bie © leidnm g 
nad) n aufju löfen . (£3 ifi

n2 ( m — 2) — n fm — 4) v— i------ —x   =  Z Ultb

m — 4 +  V  (m — 4)’ +  8 (m — 'D z 
n =  -------- 2 Cm — *t)

Demnad? ift bie 3 a l) l z cine m  (S cf^ab t, w enn (m  —  4 ) 2 +  8 (m  — 2> z cin »oUjianbige« 
D u a b ta t  uub ciuc ganje  pofttioe 3 at)l ift- 3Mefe8 fefitjatteub , ifi bie 3 af)l z eine ®teiecfS--, £<ierecfS=, 
güufecf«*, 6 ed;0ecfö=, 6iebenecfS=3al>l, tt>cun nad)ftcl)cubc 33ebingungen erfü llt (tub.

— i +  Vi  +• 8i
n =  2-- - - - - -
n =  J /z ,

1 +  V  24 z +  l
6 '

2 - f  ^ 3 2 7 + 4
n  =  - 6

n =

3 +  V  40 z +  9 
n —  1« •

§• 8 .
b) ^tamibaljafjlen.

©ud)t man »on bet 5ßoltygona[reif)e (3) »origen ^aragrapt)S bie ©ummeurei^e, fo erhält man 
1) 1;  3 - f a ;  6 +  4 a ;  t O + l O a ;  15 +  2 0 a ;  21 +  3 5 a ;  2 8 - f 5 G a ;  36 +  84a ;  . .

3
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£>iefe 9ieit)e t>ei§t ‘Ptyramibalreifye unb  bie © liebet 3ßtyramibaljaf)leii, » e il  ftdj fo i'iele f ü n f t e  
obet Ä ugeln, a ls  eine folcbc 3 af)l an je ig t, in  eine © n ip p e  jufammenfieUen taffen, roeldje eine ^»ram iben=  
form  am üm m t.

2BaS ben SRaitg be t JJietk  ( 1) anbelang t, fo finbet m an leicht, baf? jte eine arithm etifdje 'Jßrogreffiou 
ber b ritteu  D rb n u n g  ifi, beim  eö iji =  2 +  a; 4 2»l =  1 -j- 2 a ;  z /3a, =  a; a, —  0 unb 
bal>er ba? allgem eine © lieb  oou ( 1)

a„ =  l +  ( n - l ) ( 2  +  a) +  ( n- 1) l l + 2 a )  +  ( “^ ( a ,

2) a„ =

3 n2 -j- 3n -j~ n*a an 
an =  g ,

n(n +  l )  . n (n*— 1) a

a„ =

1 . 2  1 . 2 . 3 '

unb ibr fum m atorifdjeö © lieb

s n =  ( ; )  i  +  ( ; )  ( 2 + » )  +  ( ; )  a  +  2 a )  4 - ( ; )  >,
0  n" 3 n J -f- 2 n . an* -f- 2 a n “ — a n ’ — 2 an

=  1 . 2 . 3  ' 1 . 2 . 3 . 4 '
„ „  __  n(n +  l )  (n -f-2) n (n2 -  1) (n +  2) a
6 > " ~  1 . 2 . 3  ^  1 . 2 . 3 . 4 '

® eß t m an in  (1), (2 ), (3 ) a  =  1, fo erfyält m an
4 )  1 ;  4 ;  1 0 ;  2 0 ;  3 5 ;  5 6 ;  8 4 ;  1 2 0 ;  1 8 0 ;  2 2 0 ;  . . .

n( n +  l )  , n (n1 — 1)
a '' —  1 . 2  1 . 2 . 3 '

n" +  3 n s +  2n
1 . 2 . 3  '

n ( n + 1 ) ( n  +  2) 
a “ ~  1 . 2 . 3  '
0  __  n( n- ( - 1) (n  +  2) , n ( n J— l ) ( n + 2 )
ö n  1 . 2 . 3  +  1 . 2 . 3 . 4 '
0  n4 +  (in3 +  11 n1 - f  (in

n —  1 . 2 . 3 . 4 '
c  __  n(n +  l ) (n  +  2)(n-(-3>
ö “ —  1 . 2 . 3 . 4

3Me Otei^e (4) n en n t m an bteieefige ober breifeitige ‘Jßtytainibalrcifye unb bie © lieber breierfige 
ober breifeitige $^ram ibalja£)len .

ftiir  a  =  2  folgt auö  (1), (2), (3)
5 )  1 ;  5 ;  1 4 ;  3 0 ;  5 5 ;  9 1 ;  1 4 0 ;  2 0 3 ;  2 8 5 ;  3 8 5 ;  . . .

n ( n - ) - l )  | n (n1 — 1) q
a- =  T 7 T  +  T 7 T T 3  ’ '

_  2 n a +  3 n’ +  n
—  1 . 2 . 3  '

_  n (n -f- 1) (2 n -f- 1)
an —  1 . 2 . 3
c  _ n(n +  l ) ( n + 2 )  , n (n* — 1) (n +  2) ,,

—  1 . 2 . 3  1 2 3 4  '

_  2n* +  +  1 0n’ +
—  1 . 2 . :t 4

o  _  n ( n +  1)» (n +  2'>

‘ ~  1 2
D ie  iHeitje (5) Reifet oieiecfigc ober »ierfeitige ^D iam ibalre ilje  uub bie © lieber m erfeitige 'Jtora* 

m tbal*al)len.
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p r  a  =  3  e rM lt m an au§ (1), (2), (3 )
6 ) 1 ;  6 ; 1 8 ;  4 0 ;  7 5 ;  1 2 6 ;  1 9 6 ;  2 8 8 ;  4 0 5 ;  5 5 0 ;  . .

_  n( n- ) - l^  i n (n* — 1) o
a "  1 . 2 ' 1 . 2 . .i '

3n3 +  3 n1
—  1 . 2 . 3 '

  n, (n+ 1)
—  2

o  _  n ( n + 1 ) ( n  +  2) , n ( n » - 1 )  (n»+  2) „
—  1 . 2 . 3  1 . 2  . 3 . 4 '

0  3 n* +  10n2 +  9n* - f  2n
bn —  1 . 8 . 3  4 '
c  _  n(n +  l ) ( n  +  2) (3n +  lj
ö n  —  1 . 2 . 3 . 4 '

D ie  SReibe (6) beißt fünffeitige ‘ßtyram ibatreibe unb  bic © lieber fünffeitige ^D ram ibaljab len . 
%ux a  =  4  folgt auö  (1), (2 ), (3)

7) t ;  7 ;  2 2 ;  5 0 ;  9 5 ;  1 6 1 ;  2 5 2 ;  3 7 2 ;  5 2 5 ;  7 1 5 ;  . . .
_  n ( n + 1 )  , n (n1 1) .

” —  1 . 2  ' 1 . 2 . 3 '
4 n" +  3 n ’ -  n

3-n -- 1 . 2 . 3  
n ( 4n — 1) (n +  1)

a " “  1 . 2 . 3
c  n ( n +  1) (n +  2) , n (V  — 11 ( n 2) .

n ~  1 . 2 . 3  1 . 2 . 3 . 4 *
o  n* +  3 n8 +  2 n!

" —  1 . 2 . 3  '
o  __  n*(n - | - 1) ( n + 2)

n 1 . 2 . 3 *

D ie  9teii>e ( 7)  t>ci§t fecfySetfigc Sßtyramtbalreibe unb  ibre © lieber fe $ 8ecfige '4ty ram ibalsablen . 
3 f i  a  =  5 , ert)ält m an auö (1), (2) unb  (3)

8) 1;  8 ;  26 ;  60 ;  115; 196; 308 ;  456 ;  645; 880 ;  . . .
_  n (n  +  l )  j n ( i i j f  1)5  

a" —  1 . 2  1 . 2 . 3 '
5 n 3 -f- 3 n 2 — 2n

a n — 1 . 2 3
n (5n — 2) ( n +  1)

a “ —  1 . 2 . 3  '
9 )  c  n ( n  +  i ; ( n + 2 )  , n ( n ‘ — l ) ( n + 2 )

ö —  1 . 2 . 3  ^  1 . 2 . 3 . 4 '
0  5n* 4 -  I4 n3 4" ^n’ — 2n
ö n  —  T -  2 . 3 . 4 '
tj   n (5n — 1) (n -)- 1) (n 4- 2)

n —  1 . 2 . 3 . 4 '

® ie 9ieil)c (9) ^eißt fiebenfeitige *Pi)ranübalreif)c unb ibre © lieber jlebenfeitige ip^ tam ib aljab len . 
g i i r  a  =  m  —  2  ertjä lt m an a u s  (1), (2), (3)

10) 1 ;  m - f - i  ; 4 m — 2 ;  l O m - 1 0 ;  2 0 m - 2 5 ;  3 5 . n - 4 9 ; 5 6 m - 8 4 ;  8 4 m -  1 3 2 ;  1 2 0 m - l 9 5 ;  . . .
  n (n 4  1) n ( n ’ — I)i 11 vu / T„ cx\

1 . 2  1 . 2 . 3  ̂ ) '
_  — 2 n ‘ -)- 3 n J 4* 4“ mn3 — mn

an i r s ; 3 '
_  — n (2n  — 5) (n 4- 1) +  » — l ) ma „ -------------------- _ _ _ _ _  ,
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„  __  n (n  +  t ) ( n  +  2) n (n 1— 1) fn +  2) (m -  2)
n 1 . 2 . 3  ' 1 . 2 . 3 . 4  '

o  __ — n / _3 o \  i n (n J— 1) fn +  2) m
u ~T2~ -  7 n — 6 )  +  r n ~ T 7 T  •

2>ie iReifye ( 1 0 )  ^>ei§t m  fc it ig e  $ t)ra m ib a lre itjc  u n b  ittrc © lie b e r  m  fc it ig e  ^ o r a m ib a lja b te n .
U m  ju  erfa h ren , ob e ine oo rgetegte  ßafyl z  e in e  5ß i)tam iba(jai)l uub \t>eld)e b ie © e ite  berfelben  

fei, m uß bie fitbifcf>e © leid>ung
n s ( m  —  2 )  +  3 n a -f -  n  ( 5  —  m )  =  6 z  

ein e  reelle, p ofittoc, gan$$afytige SBurjct baben.

§• 9  S ln w c n b u t ig  t»ct a r it lj tn c t ifd jc n  ^ r o g t c f f t o n e n  p r  S Jcrccfm u itfl b cr  Ä u f te l lm u fe n .

I . SBenn bcr R a u fe n , in  bcm  bie Ä u g e ln  aufgefdjicfyret ftttb , bie © e fta lt einer b r e ife itig en , gan*  
au Sgefübrten  5ßtyramibc bat, fo roirb bie oberfte Ä u get an  ber © p ij jc  t'oit brci Ä u g e ln , b iefe brci »on  fcc^ö, 
biefe fed js ooit jeb n , b iefe jebtt »o n  fü nfzehn  Ä u ge ln  u . f. n>. getrag en  » e r b e n . 5 ) ie  Ä u g e lm en g en  in  ben  
ein ze ln en  © cf)id)ten »o n  oben  abroartS taffen  fu t  bentnad) fo fd>reibeu:

1, 3 , 6 , 10 , 15 ,
unb bitben eine aritbm etifebe ^ r o g r e ff io n  ber jroeiteu D r b n u n g ;  beim  m an ftnbct, ba§ ^ /a , =  2 ;  4 \  =  \ ; 
z / 3a , = 0 ;  fom it

a a =  1 +  (n -  1) 2 +  (- = r--̂ n~ 2)1
  n (n +  1)
—  1 . 2 '

bentnad) befinben ftd) in  bcr 2 0 . ©cfyicfyte oon  oben
2 0 . 2 1  „ , A ^  

a 2o =  — %—  =  Ä u getn ,

»nb S„ =  n . 1 +  ' - ^ 2  +

c-   n ( n  +  l ) ( n + 2 )
ö n  —  1 . 2 . 3  •

I ) i e  S u m m e  oon  Ä u g e tn  in  2 0  © cbid)tcn  »ou  oben ifi
c  20 . 21.22 , K. n
S a « =  l— i T T F  =  1540<

I I .  © in b  jebod? e in ige  © d )id )ten  ab getragen , fo bat bcr £>aufc bic J o rn t cineö  ̂ yra m ib a lfliifecö  unb
bie 3 ln ja l)l S  bcr ibu  bitbenben Ä u g e tn  ift offenbar, w en n  fid) in  bcr D oüfom m cn au ögefü b rtcn  Sßtyramibe
P  unb in  bcr ab getragen en  Q  Ä u g e ln  befinben, beftim m t burd) b ic ® tc id )u u g

S  =  P  -  Q ,
m itb in , w en n  bie »o llflä tib igc  iß yram ibc au 8  n unb bic ab getragen e au ö m  ® d ;id )tcn  b e fteb t:

y  _ n (n-f -I)  (n +  2 m (m +  I) (tn +  2)
—  1 . 2 . 3  1 . 2 . 3

SKan fa n n  bic S u m m e  bcr Ä u g e ln , bic fid> in  e iner abgcftujjtcu b re ife itigen  Sßtyramibe befinben, 
aud) burd> fotgenbe 23etrad>tung erh alten . S e i  einem  b reife itigen  ^ « ra m ib a tftu ^ e  bitbet bic obcrjtc © d n d )tc ,
fo w ie  aud) jebc fotgenbe e in  ÜDreiecf. S ß en u  nun tu  e iner © e it e  bcr obcrftcu © d n d )tc  m Ä u g e ln  liegen ,

fo finb in  berfetben m( m. Ä u g e l n  »orfyanbcn; nun! ferner in  jeber nad;fo lgcnb en  © d )id )tc  eine © e ite  

im m er eine Ä u get m ebr b a t, alfi ftd) in  ber nädjfl barüber H egcnben b efin b en , fo finb in  ber jrocitcn  
(m +  lK m  +  2 )  ̂ ^e t  O  T  2 ) j n| +  3K j,fr  x,(cvtcU (m  - f  3 )  +  4 )  Ä u g e ln  U. f. w .

T ue Ä u ge lm cn g cn  in  ben e in ze ln en  © d )id ;teu  » o n  oben uadi u n ten , uöm lid )
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m (m +  1). (m +  l ) ( m + 2 ) .  (m +  2 ) ( m + 3 ) ;  (m +  3) (m +  4 ) . (m +  4) (m +  5), (m +  5 ) ( m + 6 ) .
2 i 2 ’ 2 ’ 2 ’ 2 ’ 2  ? • • •

m’ +  m^ m! +  3n) +  2 4 mJ4 '5 m  +  6 > m5 +  7 m +  1 2 .  m, -f-9m +  2 0 - m’ 11 m -f -3 0 .
ö 1 ä » 2 ’ 2 ’ 2 ’ 2 i • • •

bilben eine JRcibe, bic cine aritf)metif<$e ^ ro g rc ffio n  ber jroeiten O rb n u n g  i f i ;  beim t i  ifi ^ a 1 =  m +  1 ; 
^ / 2a , =  l ;  z / 3a 1 =  0  unb bal)er

0    m’ +  m , n (n — 1) (m +  1) , n (n — 1) (n — 2)
n n  2 2 ' 6 '  

c  m ! n +  m n 5 -j- mn — mn , n ’ — n t n3 — 3 n 2 -|- 2n
—  2 1 g r  g '

0    m n (m-(-n) , n (n1 — 1)
&n —  2 r  1 . 2 . 3 '

unb =  S l + S  +  ( n - l , ( m  +  l )  +
  m’ +  2nm  — m , n ’ — n

a n —  2 *t 2 '

a„ =  f  (m +  2 n -  1) +  | ( n — 1). '

I I I .  ‘IHSroeilcn rocrbcn btc Äugeln in merfcitige 5ftyt«miben aufgefd)id)tet, fo baf? bie ©d)id)ten 
fämmtlid) Duabrate bilben; mitßin liegen in bet oberflen ©d;id)te 1 Äugel, in ber jvceiten 4, in ber 
britten 9, in ber inerten 16 Äugeln u. f. » . 2)ie Sftengen ber Äugeln oou oben nad) unten

1, 4, 9, 16, 25,
bilben eine aritfymetifdje ^Jrogreffion ber jroeiten Drbnung, benn e8 ifi
il)re crfle S)iffereuj=Sfieil)C 3 ; 5 ;  7 ; 9 ;
unb ibrc jn>eite ®iftcren5=SRcibe 2 ;  2 ; 2 ; fomit

ftn =  1 +  (n -  1)3  +  (n -  1) (n -  *)%

a n =  1 -f- 3 n  —  3  +  n 2 —  3 n  —  2,
a n =  n 2,

Q ____ , n (n — 11 Q i n (n — 1) (n — 2) „
fen i 1 . 2  1 . 2 . 3  '

^ _ j 3 n ’ — 3 n  . 2 n 8 — 6 n 2 -f- 4n
Ou n +  i  . 2 ' 1 '  2 ' T - '

c  _  2 n ’ +  3 n’ +  n
—  l  ' 2 7 1  '

C __ n (n +  1) (2n  +  I)
0,1 ~  1 2 . “ 3 '

£>emnctd) liegen in  ber 30 . ® d)id)te
*>3o =  900 , 

unb in  30  <5d;id)ten S» =  * 2 ^ ® !  =  9 4 5 5 .

IV . ® in b  jcbocb etlid)c <5d;id)tcn fcfyon ab ge trag en , fo ifi bte © itm nte S  ber üb rig  gebliebenen,
wenn in  ben oodflanbigen P  unb in  ber abgetragenen  SPtyrantibe Q  Ä ugeln lagen

S =  P  —  Q,
ober w enn bie »oltflänbige Q3l)rantibe auö n unb bic abgetragene a u s  m  <Sd>id;ten befianb

y  __ n (n -)- 11 (2n i )  m (m -f- 11 (2m +  1)
1 . 2 . 3  1 . 2 . 3 •

Ü)ian fann  bic S u m m e  ber übriggcblicbcncn Ä ugeln  and; a u f folgcnbc 9 lrt beflimmen. 3)a mir 
un« m it ber m erfeitigen  ^ ttram ib e  bcfdjüftigen, fo ifi jebe Schichte ein G u a b r a t ,  raic c«s aud; auö beni 
allgem einen ® liebc erhellet. Sßenu fid) in  einer © eite  ber oberflcu © dnd)te m  Ä ugeln befinben, fo beftnbeu
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ftcb in  ber g an jen  © ^ id i tc  m 2 ; trč it in  jeber folgenben <Sd)id)te eine S e i te  eine Ä uget niefyr bat, a(8 l>ie 
ibr oorbergebenbe, fo liegen in  6er jroeiten ©d)id>te (ra  +  l ) 2, in  bet b ritten  (m  +  2 ) 2, in  ber w erten  
(m  +  3 )2 u. f. » .  ü ftitb in  bitben bie Ä ugelm engen

m 8 ; ( m + 1 ) 2; ( m + 2 ) 2 ; ( m + 3 ) 2 ; ( m + 4 ) 2; ( m + 5 ) 2 ; ( m + 6 ) 2; ( m + 7 ) 2, 
m 2; m 2 + 2 m + l ;  m 2 +  4m  +  4 ;  m 2 +  6 m + 9 ;  m 2 +  8m  +  1 6 ; m 2 + l 0 m  +  2 5 ;  m 2 + 1 2 m + 3 6 ;
eine SReibe, bie eine arittjmetifcfje ‘ßrogreffion  ber jm eiten C rb n u n g  i f t ;  benn eö ift z /a ,  =  2 m  - f  1 ;
J 2a, =  2 ;  =  0  unb  baljcr

c  s , i n (p — <)(-m  +  !) I n (n —• l)(n  — 2)0
n I |  2 t  ̂  ̂ 3

O 2 I 2 i — 3 n2 -f- 11b u =  nrn +  m n — nm  -|------- -— ^— -----,

S n =  m n  (m  - f  n  —  1) +  ° - ~  g~ ° 3~

a n =  m 2 +  (n -  1) (2 m  +  1) +  - 2,

a n =  m 2 2 m n  —  2 m  -)- n 2 —  2 n  +  t ,
a n =  in  (m  +  2 n  —  2) +  (n  —  l ) 2 , 
fü r m  =  3  unb n  =  4  ijl 
a n =  3 . 9  +  9 =  36 ,

Sn =  1 2 . 6  +  * ; l  ; 3 =  86 .

V . äßeun  »iete Ä ugeln aufjufdjidjten fln b , fo g ib t m au ben © djid iten  geu'öbnlid) bie g ö n n  oon 
;H ecbtecf e n , m ithin  ijl ber Äugelfyaufen bad)förmig ober er ba t bie © efta lt eine« breifcitigen ^ r iö m a  m it 
fcbiefen ® runbfläd)en. ber obcrften ©cf)id)tc beftnbet ftd) n u r  eine 9ieibe oou m  Ä ug e ln ; biefc rubcn 
a u f  jioei SReiben »on (m  +  1) Ä ug eln , m itb in  liegen in  ber jrociten © d r i t te  2 (m  +  1) Ä ug e ln ; biefc 
ruben  wicbcr au f brei SReifjen jebe oon (m  +  2) Ä ugeln, m itb in  liegen in  ber b rittcn  © S ieb te  3 (m  +  2)
Ä ugeln  u . f. w . ,  uüm lid) in  jeber folgenben © d;id)te eine iReifye unb in  jeber iReilje eine Ä ugel m ebr.
2?ei btefcr 9 lnorbnung en tha lten  bie © d;id)tcn folgenbe 2tnjat>t »on Ä ugeln :

m ;  2 (m  +  1 ) ;  3  (in +  2 ); 4 ( m  -(- 3 ) ;  5 (m  +  4 ) ;  6 (m  +  5 ) ;  7 (m  +  6 ) ;  8 ( m  +  7 ); . . .
m ;  2 m  +  2 ;  3 m  +  6 ;  4 m  +  1 2 ;  5 m  +  2 0 ;  6 m  +  3 0 ;  7 m  +  4 2 ;  8 m + 5 6 ; .  . .

biefe 9ieibe ift eine aritfymetifcfye iß togreffion  ber ^weiten D rb n u n g , benn es ift ifyre erfte T>iffercn$='Jtcibe 
m +  2 ;  m  +  4 ;  m  +  6 ;  m  +  8 ;  m +  1 0 ; m  +  1 2 ; m  +  16, 

unb ibre jmeite D iffcrcuj=9icibc
2 ;  2 ;  2 ;  2 ;  2 ;  2 ;  

baber a„ =  m  +  (n  —  1) (m  +  2) +  (— ~ 1)(n-~  2 )2 ,

a n =  n  (m  +  n  —  1),
o _______ i n (n  — l) (m  - f  2) , n (n  — l) (n  — 2 )2

—  n  ~i j o ~i j j  3 i

L, 2 n 3 +  3 m n’ 3 m n  — 2n
—  1 . 2 . 3  ’

n (n +  1)(2n +  3m — 2)
&n —  1 . 2 . 3

m  =  10 unb n =  20, fo ift
a 2o =  2 0 . 2 9  =  580 ,

S so =  20 • 21 ' - -  =  47 60 .
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V I. 3 f t  ber redjtecfige Ä ugelbaufen nid)t g an j auägefüb rt obet tfyeilmeife a b g e trag en , fo ifi bic 
'■Hn^abl S  bet übrtggebltebeuen Ä u g e ln , rocnu bet ooltjlanbige R a u fe n , bet au ž  n  © d)td)tcn beftanb unb 
im Siücfen m Ä ugeln b a tte , P  Ä ugeln en tb leit unb p  © d)td)tcn abgetragen  m ürben , bie Q  Ä ugeln ent-- 
bielten, offenbar

S  =  P  —  Q  ober
O n (n - f  1) (2 n 4 - 3m — 2) p (p +  1) (2 p +  3 m — 2)

1 . 2 . 3  1 . 2  . 3 '
H fauu  aucb burd; folgenbe 23etrad)tuug erhalten  werben. £>at bte oberfte ©d>id)te im £>aufenrefie in  ber
© eite  nad; ber Sänge q , in  ber © eite  nad) ber G u c re  p  Ä u g e ln , fo erhä lt biefe ©d)id)te p  q  Ä u g e ln ;
in  jeber folgenben <Sd)id>te I>at jebe © eite  eine Äuge! mefyr, m itbin bie jrceite ©d)id)te (p  +  1) (q  +  l ) ;
bie b ritte  © d;id)te (p +  2) (q  - f  2) Ä ugeln  u . f. n». 2>ie Ä ugeln in  beit au feinanber folgenben © d)id)ten
ftnb bemuacb burd) folgenbe 3«I)lc>1 gegeben:

P fl 'i (P +  1) (Q +  1)5 (p  +  2) (q  +  2 j ;  (p  +  3) (q  -(- 3 j ;  (p  +  4) (q  -f- 4 ) ;  (p  +  5) (q  -j- 5 )  . . . 
p q ;  p q + p + q + 1 ;  p q + 2 p + 2  | + 4 ;  p q + 3 p + 3 q - f 9 ;  p q - f 4 p + 4 q + 1 6 ;  p  q + 5 p + 5 q + 2 5 ;  . . .
bie cine aritfymetifdje ^ ro g re ffio n  ber jroeiten O rb n u u g  b itben , beim  eö z /a ,  =  p - f  q  +  1 ;  z72a , = 2 ;  
z / 3a , =  0 . © om it

„  . n(n — 1) , i . , n (n — l)(n  — 2 l„
S „ =  n p  q  H — — '  (p  +  q  +  1) 4 -  i  ~ 2 ~ 3 2 '
c  _  2 n p q  -f- n ’p +  n ’q — np  — nq  , 2 n a — 3 n ! +  n

n —  1 . 2  * 1 . 2 . 8 /
S n =  | ( 2 p q  +  n p - ) - n q  — p  — q ) +  ^ ( 2 n  — l ) ( n — 1),

a u =  p  q  +  (n —  1) (p  - j-  q  -f- 1) - j - — j— g— — 2,

a„ =  p  q  +  (p  +  q) n —  p —  q  f  (n  —  l ) 2. 
g i ir  p  =  5 ;  q  =  10 unb  n =  20  ifi

S 20 =  10 (1 0 0  +  200  +  100 -  15 ) - f  20 ' 369 ' -1 - =  6 320 ,

* $ 20 =  5 0  +  3 0 0  —  15 +  361 =  696 .
V I I .  3lu8 ben in  3?ed)tecfen geform ten ©d)id>ten pflegt m an nod) eine anbere 9 lrt ooit Äugel-- 

baufen ju  lulbcn, meld^c aber ju  il)tem  ©leid)gennd)tc erforbern, bafc fte an  jmet S e ite n  an anbere Ä ngeb 
baufen angclebut ober au f fonft eine 9 lrt un terfiü jjt werben. 3 «  einem fold)en -Raufen liegen  in  ber oberften 
©cbtd;te, bie auö einer SRcifye bcfteljt, m  Ä ugeln ; b arun ter jtr»ei Oieiben, jebe »on (m —  1) Äugeln, m itbin
in ber jtveiten © d)id)tc 2 (m —  1 ); un ter biefeu brci SReiljen, jebe »on (m  —  2) Ä u g e ln , baber in  ber
b ritte«  ©d)icbte 3 (m  —  2) Ä ugeln  u. f. to., fo bafj bie Ä ugclm cugcn in  ben »crfd)icbcitcn © dnebten mm 
obeti nad) un ten  burd; folgenbe 3^1)lcn gegeben ftn b :

m ;  2 (ra —  1 ) ;  3 (m  — 2 ); 4 (m —  3 ) ;  5 (m  —  4 ) ;  6 (m  — 5 ) ;  7 (m  —  6 ) ;  8 (in —  7 ) ;  . . .
m ; 2 m  — 2 ;  3  in —  ( j ; 4  m — 1 2 ; 5 m —  2 0 ;  6  ra —  3 0 ;  7 m  —  4 2 ;  8 m —  5 0 ;  . . .

mcldK eine aritbm etifdje 9Jcibe bes jrocitcu SliaugeS h ü b en ; beim cö ifi
m  — 2 ;  in — 4 ;  m  — 6 ;  ra — 8 ;  in  —  1 0 ; ra —  1 2 ; m — 1 2 ; .  . . i b «  erjle 2)iffcrcnj=9?eibe, unb

— 2 ;  —  2 ;  — 2 ;  — 2 ;  —  2 ;  —  2 ; .  . . it?re jm eite 'Differcnj=9icit)c, baber

a n =  m  +  („  -  1) (m -  2) +  ~  ̂  ~ f ) ( ~

a n —  in -f- n ra —  m  — 2 n +  2  — n 2 +  3  n —  2,
a„ =  n m  —  n 2 +  n,
a u =  n (m  —  n +  1),
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t ? __________i “ O  — iM™ — 2) , n (n — l)(n — 2) (— 2)&n _  r a n  i  j— -  | _ _ _ _ _  ,
c  __  n (n +  1) (3 m — 2 n -f- 2)

11 ~ ~  1 . 2 . 3  '

g ü r  m  =  3 0  unb n  =  10 ift
a I0 =  1 0 .2 1  =  210 ,
S 20 =  — 'J  72 =  13 20 .

V I I I .  Ä ann  icboc^ cin foldjer R aufen  n u r »on einer (Seite a n g e le rn t » e rb e n , fo g ibt m an ge= 
roöbitlicb jeber folgenbeit © d)id)te jroar eine Cieitje rn e^ r, lä g t aber bie 2ln$al)l ber Ä ugeln  in  jeber te i l te  
unperäubert. (Es ift bentnad) bie 3ln$aljl ber Ä ugeln  in  ben i'crfdjiebenen © d)id)tcu »on oben

m ;  2 m ;  3 m ; 4  m ; 5 m ;  6 m ; 7 m ;  8 m ;  . . .
bie eine arittjmetifcije tJieitje ber erften D rb u u u g  b ilben. 2D£itf)in

a„ =  m  +  (n —  1) m, 
a n =  n m ,
c  . n ( n  — l )mön  =  n  m  H---- j— — ,
c  mn  (n +  1 
f c n  =  —

I X .  3 ft eine beftim m te 27ienge Ä ugeln  S  in  eine breifeitige 3ßtyramibe aufjufd)icbteu, fo ift notb=
roeitbig 511 ro ifett, wie i'iele © djid jten  m au ju  bilben ober wie viele Ä ugeln m an in  eine S e i te  ber unterften
®d)id)te ju  legen ^at, b. l>. bie © leidjuug

n s +  3  n 2 -f- 2 n =  6 S  
m uß eine reelle, gan jjab lig e , pofttioe SBurjel tjaben.

S in e  eben fold;e SB urjel mujj bie © le i^ u n g
2 n 3 +  3 n 2 - f  n  +  6 S  

babcu, w enn bie nämliche Ä ugelm enge S  in  eine uierfeitige ^ r a m i b e  aufjufcfyidjtcu w äre .
(Sollte m au auö ber Ä ugelm enge S  einen  länglichen R aufen  bilben, fo ba t m an $ur S eftim m u n g

»on n , »orauSgefefct, baß m  bie Slnjafyl ber Ä ugeln  im  ‘Jiücfen gegeben ift, bie © le i$ u n g
2 n 3 -f- 3 n 2m  3  in  11 =  ( iS .

2öäre «1 n id)t gegeben, fo fyatte m an ein ‘P roblem  ber unbeftim m ten S lnalp tif in  ganjen , po jiticen
3 a b lc u  aufju lö fcn . (Eben fo unbeftim m t w äre bie A ufgabe, w enn ber Ä ugelbaufe nid)t g an j auägcfüb rt
werben füllte.

§ . 10 . $ a ö  S n tc r p o l i r c n  b e t  S te iljen .

(Sine i)icil>c in te rp o lire n  beijjt, jw ifdjen je jmei © lieber berfelbcu eine gegebene 'iln jab l i'on  © lie 
bem  bergefta lt e infd jalten, baß bie baburd; entfteljenbe neue SJicitye m it ber gegebenen Dom gteidjen SRange 
i i t ; bie fo erhaltene Oieibe fyeifjt eine iu te rp o lirte .

3ebe  arittymetifcfye SRetfye
(1) a ;  b ;  c ;  d ;  e ;  f ;  . . .
fflnn m an b e tra u te n , alö tjeroorgegangen auö einer anbern , oon ber m an jmifcfyen a  unb  b, jn?ifd)cn b  unb
c ,  jtoifdjen c unb d  u . f. w. ,  biefelbe 9lnjal)l »on © lieb em  weggelaffen bat. S tim m t m an  a n ,  baf) in 
bet 'Jtcibc ( 1) jw ifd)en jroei © lieb em  jm ei meggelaffen w orben ftub, bcjeidjuet bie einjuffigenben m it acceu= 
tu irten  23ud)ftaben, fo ift bie urfprünglicfye SJieibe, bie n u n  in te tp o lir te  beißt
(2) a ;  a ' ;  a " ;  b ;  b ' ;  b " ;  c ;  c ' ;  c “ ; d ;  d ' ;  d " ;  e . . .
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SDie 9feit)e (2) ijl befiim m t, roenn ib r allgem eines © lieb  befann t ift. SDa jebo<b btc SReibe (2) 
from g le i te n  SRange m it ( I )  feilt foll, bereu allgem eines © lieb  auž e ine t t)inlänglid)en S tnja^l beliebiger 
© lieber gefitnben roerben fann , fo ijt flar, ba§ a n fron (1) aud) a n fron (2) tjl.

fei a ;  a  +  b ;  a  +  2 b  +  c ;  . . . bie ju  in terpo lireube  SReibe fron ^weiter D rb n u n g  unb 
jtca r a  il)r erfteS, a  +  b  tf>r jroeiteö, a  +  2 b  +  c  ifyr b ritteö  © lieb , © ollen  jvoifi^cn je jroei © lieber 
p e i  eingefdjaltet werben, fo w irb  a  +  b  baž frierte, a  +  2 b  +  c  baS fiebente © lieb ber in te rpo lirten  
SReifye fein. 2Ran ba t bemnad) $ur S e jiim m u ng  fron a n a u s  (D ) §. 3 folgenbe © le id jun g en :

a  =  «  +  ß  +  y, 
a  +  b  =  a  +  4/3 +  1 6 y ,

a  +  2 b  +  c  =  a  +  7 0  +  49  y.
2Birb bie erfte © le i^ u n g  fron ber jroeiten unb ber b ritten  abgewogen, fo ifi

b  =  3/3 +  15 y,
b  +  c  =  3/3 +  33  y.

© im in ir t  m an auö biefen jn>ei © leid jungen ß, fo erfyält m an
c == 18 y,  baber

C b _ ^  6 b —  5 c 6 b . 15c c b . 2 c  -  . .

y  —  l g }  ß   £  18 ; «  —  a 1 8 + 1 8  18 a  3 +  9 '

b , 2 c . 6 b — 5c , c i 1
a„ =  a —  j  +  T  H i r ~ n +  1 8 ’

©ejjt man für n nad? unb nad) 1, 2, 3, 4 . . . fo erhalt mau

ai == a
b
3 +

2 c
9 +

6 b — 5 c . c
18 +  18 —  3'

a2 = a
b
3 +

2 c
9 +

12 b 
18 —

10 c .  4 c  __  _J_k c
H T  TfT —  a  3 9 '

a3 = a
b
3 +

2 c
9 +

16b
18

15 9 c . 2 b c 
18 C *” 18 a  3 9'

a 4 = a
b
3 +

2 c
9 +

24 b 
18

20 c , 16 c , ,
1 8  +  I T  =  a  +  b '

a 5 = a
b
3 +

2 c
9 +

30 b 
18

25 c . 25 c , 4 b . 2 c
IsT ' TtT — a T  "t-  I T '

=r a
b
3 +

2 c
9 +

36 b 
18

30 c . 36 1 5 b . 5 c
T s  +  i l  c  =  a +  T  +  T '

«7 = a
b
3 +

2
9 C +

4 2 ,
18

35 . 49 c i o u i 
I 8 c  +  l 8 a  +  2 b +  c ,

»8 = a
b

—  3 +
2
9 C +

48 ,
I 8 b ~

40 «4 7 b  . 13 c
i i c  +  - c  =  a +  T  +  - g - ,

»0 = a
b
3 +

2
9 C +

54 b
"Ts

45 c , 81 c , 8 , . 20 c 
18 +  TfT =  a  + 3  9 ~ '

aio a
b
3 +

2 c
9 +

6 0 ,
i 8 b —

50 . 100 c , o u  . o 
18 c +  18 =  a  +  3 b  +  3 c

baber bie in te rpo tirte  9ieibe
. . t b c .  I 2 b  c . , . 4b . 2 c  . 5 b  , 5 c  , , 0 1 , % , 7 b
(a); a +  3 — j ,  a + — _  (a +  b);  a + y  +  g-, a + —  +  (a +  2 b +  c ) , a +  y -

, 1 3 c ,  8 b , 2 0 c .+  ~q~i a  H— 3" +  9 > ( a  +  3 b  +  3 c ) ,
bie cingeflam m ertcn © lieber fmb © lieber ber gegebenen iReibe.

D ber wenn m an bie concrctc SReibe ber jioeiten D rb n u n g  1 ; 1 0 ;  28; . . . m it jrcei © liebem  
ju  in te rpo lireu  fyatte, fo l)a t '»fl» jn r  S cftim niung  beö allgem einen © liebes ber in te rpo lirtcn  iReibe au8 
a u =  a  +  n ß  +  n*y folgenbe © Icid jungen:

4



26

1 =  a +  ß  +  y,
10 =  «  +  4 /3  +  16 y,
2 8  =  «  +  7 /3  +  49  y .

Sßirb  au ž  biefen © leid jungen  a  e lim in irt, fo ift
9 =  3/3 +  15 y,

18 =  3/3 +  23  y.

9iad> (E lim ination »on ß  ift
9  =  18  y, m ith in  
7  —  i ;  ß  =  i l  «  —  0 , bat;et

n . n1 n( n +  1) ,
»n =  2 +  -g =  --- 2— > 1pm it

( 1 ) ;  3 ;  6 ;  (1 0 ) ;  1 3 ;  2 1 ;  (2 8 ) ;  3 6 ;  4 5 ;  (5 5 ); 6 6 ;  7 8 ;  ( 9 1 ) ;  . . .
bie in te rpo lirte  SReibe.

D iefe  ÜKettyobe tfl jebocl) beim 3 n te rp o lire n  be t ŽJieifjen n id jt b e lie b t, jene ber D ifferenzen w irb 
il)t »o tgejogen . D a  trie in te rp o lir te  m it ber gegebenen üon einerlei D rb n u n g  fein m u jj, fo iji f l a r , bafj 
bie allgem eine g ö n n e t

B-in+r =  »m ^® m  +  ( ä)  z ^2a'i> “l-  ( 3)  .d*am z /2a n„
wobureb jebeS © lieb  einer jebeit aritbm etifd)cn 9?eil>e burdj ein uorangebenbeö unb burd) bie eben fo vielten
© lieber ber au f e inanber fotgenben D ifferenj=5lei^en auögebrücft w irb , nad; einer flcinen  J ra n ö f irm a tio n
fü r biefen g a ll brauchbar w irb .

S o lle n  r  © lieber ciugefdjaltet » e rb en , fo ift baS erfte in te rp o lir te  © lieb  a II1+i ; baS jroeite a m +2. . .  
baS lejjte a m + r. Um jebod) bie eingefdjalteten © lieber leidster ju  überfeinen unb um  ju  wiffen, wie irielc

© lieber eingefcfyaltet » e rb en , unb baö wie Dielte jebeS e ing ef^a lte te  iji, fe^eu w ir r  =  unb  in  =  n .

D em uad) ift

( l1) a„ -f- -  —  a„ -j- z / a n -f- ^ 2 a„ -j- 4 9 &u < ^*an -f- ^  ^ 5a u - j-  . . .
wo v  >  u  ift.

Sßeil bie g o rn ic i (F ) fü r jebe aritbmetifebe a b b r id jt , » e it  n ,  u  unb v  jebe beliebige 3 ^ 1  (bafj 
ftc re e ll , pofitio  unb g a n j fein m uffe, erfo rbert bie S ta tu r ber Sache) bebeuten fönnen, fo ift f la r , baf? 
m an jwifeben jw ei beliebige © lieber ber gegebenen !)fcibc eine beliebige 2lnjal;l © lieber einfdjaltcu  fan u , 
u'cfibalb ftc a ls  allgem eine 3 n te ry o la tio n ä  = g o rrne l betrachtet w erben barf. S e im  ® cbraud;e bcrfelben bc--
jeidbuet m an im m er jene jw ei © lieb er, jw ifdjen w e id en  gerabe bie S in fd)a ltu n g  »orgenom m en w irb ; m it
a u unb a D-f-i.

2Bir wollen bcu © ebraud) ber g o rm el burefy ein © eifp iel e rläu tern .
Um jw ifdjcit je jw ei © lieber ber Dicifyc 1 ;  *25; 8 1 ;  1 6 9 ; . . . brci © lieber fo einjnfctjalten,

bafc baburd) bet Siang ber 'Jieityc nidft geänbert w irb , bat m an u =  3 ;  v =  4  unb
1 ;  2 5 ;  8 1 ;  1 6 9 ;  . . .

2 4 ;  5 6 ;  8 8 ;  . . .
3 2 ;  3 2 ;  . . .

alfo fü r baö S in fd ja lteu  jw ifdjeu beut erften unb jw eiten  © liebe 
a„ =  1 ;  a n+i =  2 5 ;  z /a „  =  2 4 ;  ^ /* a u =  3 2 ;  J h \ u =  0, fom it auö (F )

a u +  “ =  a u ^  2 4  - f  32  =  a n +  6 u  +  u*  —  4 '
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a , +  i  =  1 +  6 +  1 -  4  =  4,
« 4 + 4  =  1 +  12  +  4 -  8 =  9 ,
a , +  » =  1 +  18  +  9 -  12 =  16,

fiir bie nü^fien jTOci ©liebet ift a D =  2 5 ;  a n+ i —  8 1 ;  =  5 6 ;  J * a D =  32, mithin
a B +  l  =  a D +  l  56  -f- Jg — . 16 =  a n +  1 4 u  +  u 2 -  4 u ,

a 2 +  i  =  20  14 -h  1 —  4  =  36,
02 4  §  =  25  4 -  28  4 -  4  —  8 =  49 ,
a 2 - f  3 =  2 5  4 -  4 2  - f  9  —  1 2  =  64 ,

fü r bie beiben fotgeuben © lieber ift a„ =  8 1 ;  an+i =  1 6 9 ; —  8 8 ;  z/*an =  32 , fom it

a n +  l  =  a n 4  5 8 8  4  ^ T e ^ - l S  =  a n 4  2 2 u  4  u* -  4 u ,

a3 4  l  =  81  4  22  4  1 —  4  =  100,
a 3 4  1 =  81 4  4 4  4  4  -  8 —  121,
a 3 4  |  =  81 4  66 4  9 —  12 =  144  u. f. TO.,

bemnad) ijl bie interpolirte SRcihc
( 1 ) ;  4 ;  9 ;  16 ; ( 2 5 ) ;  3 6 ;  4 9 ;  6 4 ;  (8 1 );  1 0 0 ; 1 2 1 ; 1 4 4 ;  (1 6 9 ) ;  . . .

bie eine «ritl)metifd)c ijkogreffton ber grceiten Drbnung ift, n>ie man ftd) le i^ t überzeugen fann.
Sctrachtet man u nid;t al8 ©tcllcnjcigcr ber interpolirten ©lieber, fonbern als allgemeinen 3nbe^f 

fo nimmt (F ) folgeube gonu  an:

G ) au =  a„ 4  (v )  -^au 4  ^ 2au 4" -^3au 4  4  4  • • •

2>icfc gornici ifl in ttielen galten bequemer unb brauchbarer al§ (F ). 2>ic ©lieber ber gegebenen 
iHcifjc fann man feljr leicht »on ben interpolirten ©liebem nutcrfd)cibcn, fo wie and) beftimmen, baö wie
xüelte ber interpolirten ©lieber ein beftimmtcž ©lieb ift. ÜDi»ibirt man nämlich u burch v (bie um cine
(Einheit vermehrte Slitjaf)! ber iuterpolirten ©lieber), fo erhält man entrocber eine ganje p ober eine
gcmifd)te p^, jum Quotienten; im erfteu galic ift u ber 3nbc£ be8 (p 4  1)"" ©licbcS ber gegebenen
iRcihc, im jTOeitcn cineö interpolirten unb jiuar beö vl,n jnrifchen bem (p 4  1)"" unb (p 4  2)"n ©liebe
ber interpolirten fHeil)e. Scim  ®cbraud;c biefer gornici muß man u um cine (Einheit fleiner an=
nehmen, alö ber ©tcllcnjcigcr bcS © liebes ift, baS man au« (G) erhalten » tli , toopou ber ©ruub leid)t 
cinjufehen ift.

2Sarc bic [Reihe 1 ; 2 5 ; 8 1 : bie i'on ^weiter Ctbnung ift, mit brci ©licbcrn ju interpoliren,
fo ift a , = 1 ; z /a ,  == 2 4 ;  =  3 1 ; v =  4 ;  bcuiuach

a u =  1 4  j  2 4  H----- ^1(. 2 ’3 2  = 1  4  6 u 4  u 2 — 4 u ,
a , =  1,
«2 =  1 4  6 4  1 —  4  =  4,
»J =  1 4  1 2  4  4  —  8 =  9, 
n , =  1 4  18 4  9  —  12 =  16,
a B =  1 4  2 4  4  16 —  16 =  25,
a0 =  1 4  3 0  4  25  —  20 =  36,
a 7 =  1 4  36  4  36  -  24  =  49,
a8 =  1 4  4 2  4  49  —  28 =  6 4  u. f. TO.

Dian ficht, bajj man an$ (G) bic nämlichen ©lieber erhält, wie auö ( F ) .
4 *
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33on bcr In te rp o la t io n  nt a cf) t m an bei natuw iffenfdpaftlid jen go rfd jungen  häufig m it großem  Sinken 
© ebraud). SBenn m an näm tid) burd) m übfam e 33erfud)e ober ^Beobachtungen eine !)iei()e Don SRefultaten 
ermatten t>at, fo bilbeu biefe wirflic^ ober wenigiteuS nabetitngSw eife eine aritbm ctifdje ^ßrogreffion, beitn 
bie © lieber irgenb einer T)ifferenj=9leibe jtnb entmeber gleich ober fo wenig ßou ciiianber oerfd)icben, baß 
fic, w enn fte a ls  gleid) betrachtet ober wenn baS arithmetifd;)c ÜJitttel fü r fie gefegt w irb , au f bie $u for> 
bernbe © enau igfe it feinen 6 in f lu §  auSübcn. SBir wollen biefeö an  einigen S e ifp ie ten  betrad)ten.

I . 9iad; ben U nterfudjungeu üon Ü D u lo ng  nnb ^ e t i t  ergab fiel), bafj bet © ang  cineö Guccf= 
filbertberm om eterS, ba$ m it Q, bezeichnet w erben foll, in  T em pera tu ren , bie tjöber w aren , a ls  bie ber ©ieb= 
b ijje , m it bem ® ange eines g u fttberm om eterS , baS L  fe ig en  m ag , n id jt m ehr ü bere in jtim m te , fonbern 
wenn Q  angab

1 0 0 ; 1 5 0 ; 2 0 0 ;  2 3 0 ;  3 0 0 ;  360,
jeigte L

1 0 0 ; 1 4 8 ,7 ; 1 9 7 ,0 5 ;  2 4 5 ,0 5 ;  2 9 2 ,7 ;  350,
folglich ftub bie U nterfdjiebe in  ben beiben Z ugaben
( 1)' 0 ;  1 .3 0 ;  2 .9 5 ;  4 .9 5 ;  7 .3 0 ;  10 .00,
bie w ir a ls  © lieber einer aritf)m etifd)en ^ ro g re ffio u  anfetjen wollen, nnb filmen ibre SMffercns-'SReibcn

1 .3 0 ;  1 .6 5 ;  2 .0 0 ;  2 . 3 5 ;  2 .7 0 ,
0 . 3 5 ;  0 . 3 5 ;  0 . 3 5 ;  0 .3 5 .

S ie  bilben, w eil bie © lieber ber jw eiten  ®iffcrcns=9ictbe gleid; ftnb, eine arithmetifche *Progreffion 
ber ^weiten D rtm u n g .

T>ie 'Jieibe ( l )  en th ä lt 2ll'wcid)ungen n u r fü r T e m p e ra tu ren , bie um  5 0 °  SelftuS  i'on cinauber
abfleben , um  biefe auch fü r T em pera tu ren  1°, 2°, 3 ° . . .  über 100° ß .  $u e rh a lten , m uß m an bie SReibe
(1 ) in te rpo tiren , unb jw a r m uß m an jw ifd;en je jwei 49  © lieber einfdjalten.

2Kan bat fü r bie In te rp o la t io n  jw ifdjeit ben jw ei erften © liebem
a n =  0 ;  a n_|_] =  1 .3 ;  =  1 - 3 ;  J 2a n =  0 . 3 5 ;  u  =  4 9 ;  v  =  5 0 ;  n —  100,

a .oo +  5T, =  Ž  1 - 3  0 3 5  =  &  ! - 3  +  ° - 0 7 '

a I00 +  , V =  0 .0 2 6  -  0 .0 1 )3 4 3  =  0 .0 2 2 5 7 ,
aioo +  A  =  0 .0 5 2  -  0 .0 0 ( i7 2  =  0 .0 4 5 2 8 ,
siioo +  T3n =  0 .0 7 8  —  0 .0 0 9 8 7  =  0 .0 6 8 1 2  u. f. w.,

fü r bie In te rp o la t io n  jwtfd)cu ben $wei fotgenben © lieb em  bat m an
a n =  1 . 3 ;  a „+1 =  2 .9 5 ;  J a *  =  I 6 5 ;  ^ 2a„ =  0 .3 5 ;  u  =  4 9 ;  v  =  5 0 ;  n =  150,

a iso  +  tsa =  1 .3  4 -  1 .6 5  - f  ^ 7250^  ° - 35 =  1 -3  - f  f 0 0 - 3 3  +  ( 10ü0 } 0 .0 7 ,
a 150 +  3>0 =  1 .3  +  0 .0 3 3  -  0 .0 0 3 4 :$  =  1 .3 2 9 5 7 ,
ai5o |  5J5 =  1 . 3  -(- 0 .0 0 6  —  0 .0 0 6 7 2  =  1 .3 5 9 2 8  li. f. w.

@ cbraud)t m an bie 3n terpo la tto n ö = g o rm el (G ), f» ift
a„ =  JL 1 .3  +  - 2(u.T .̂ 0). o . 35  =  0 .2 2 5 u  +  0 .0 0 0 0 7 u 2,

wo u bie 2lu$abl ber über 100° liegenben T em pcratu rfltabe beö buuberttheiligen  T herm om eters bebeutel
ÜJian l>at fü r u  =  1 ....................... =  51 . . .

a '  =  0 .0 2 2 5  +  0 .0 0 0 0 7  =  0 .0 2 2 5 7 ,
a 61 =  1 .1 4 7 5  +  0 .1 8 2 0 7  =  1 .3 5 9 2 8  u. f. w.

Reifet T  bie w abre T e m p e ra tu r , wie fic baS ßufttberm om eter au jeigen  w ürbe, unb T ' bie an 
O necfftlbertberm om eter beobachtete, bie S ieM nljc um  a  © rab e  überfteigenbe T em pera tu r nad) (S., fo ift 
T  =  T '  —  a„ =  T ' —  (0 .0 2 2 5  a  +  0 .0 0 0 0 7 u 2) eine fü r ben © ebraud) febr bequeme go rrnel.
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I I .  SRad? SR e g n a u l  t  ift bie © p a n n fra f t beč 2Bajfcrbantpfc§ fü r te m p e ra tu re n  tiad) S . in  SRillim etren
0 ° ;  2 ° ;  4 " ;  6 ° ;  8 ° ; 10°,

4 .6 0 0 ;  5 .3 0 2 ;  6 .0 9 7 ;  Ö .9 9 8 ;  8 .0 1 7 ;  9 .1 6 5 ,
betrachtet m an biefe SRefultate a lž  eine aritt;m etifd)e SReitje unb fud;t nun  ben M an j berfell’en ju  erfenneit, 
iljre SMfferenj^Reibeu, fo ift

0 .7 0 2 ;  0 .7 9 3 ;  0 .9 0 1 ;  1 .0 1 9 ;  1 .1 4 8  il>re erfte 3)ifferenj=SReibe,
0 .0 9 3 ;  0 .1 0 6 ;  0 .1 1 8 ;  0 .1 2 9  ifyre jm eite 3)iffereuj=iReibe'

0 .0 1 3 ;  0 .0 1 2 ;  0 011 tt>re b ritte  £>ifferenj4Reibe,
— 0 . 001 ; — 0.001  ib re oiertc 5>iffereuj=9ieil)e,

m ith in  bat m an fü r bie S infcfjaltnng jroifd)en 0 ° unb 2 °

a„ +  “ =  4 .6 0 0  +  “ 0 .7 0 2  +  (v )  0 .0 9 3  +  ( " )  0 .0 1 3  +  Q  ( -  0 .0 0 1 ) .

® e ^ t m an v  =  2 , m itb in  u  —  1 , fo erteilt m an bie S p e r r f r a f t  bež SBafferbampfeS fü r 10 i
fefet m an aber v  =  20  ober =  200 , m ith in  u  =  19 ober 199, fo e rb ä lt m an fie, aber für 3 cb»tcl, ■gnin--
bertel ber g .  © rabe u. f. >».

© ebraud tt m an bie 3u terpela tion8= gorm el (G ), fo ba t m an , rcenn (v —  1) © lieber eingefd)altet
»erben
a u = = 4 . 6  + ; 0 . 7 0 2  + ^ = ^ 0 . 0 9 3  +  u (n ~ ; ^ - - 2 v j 0 .0 1 3  +  " ĉ = T )(u ~ J T)(n~ 3 V 0 -0 0 1 ) .

S tim m t m an nad) ber 'Jieibe u  gletd) 0, 1, 2, . . . fo e rh ä lt m an bie © p a n n fra ft beS 3Baffcr=
bampfeS fü r te m p e ra tu re n  0 °, 1", 2° . . .  3 n biefent ga lic  ift v  =  2 . 3 ft aber v  == 20, 200, fo ntu§
m an u ,  um ganje tberm o m ete rg rab e  ju  e rh a lten , refpectitte burd; 10, 100 b im biren . 2)cr SJieft g ibt bic
3el)n tc l ober .gmnbertcl ciucö S . © rabeö  an . g ü b r t  m an bic SRedmungen w irflid) auS, fo überjeug t man
fid), bafs biefe SRefultate m it ben burd) Sßerfudje erhaltenen redft gu t übercinftim ntcn.

I I I .  SBärcn bic 2 3 rig g T d )c n  Sogaritbm eu n u r »oit allen ganjen  3 ab len u n te r 100 in Reben 3>e= 
cimalcit beredetet unb m an molite ben Sogaritljm uö i'on 5 1 1 2 5  in (leben ÜDecimaljMcn reiffen, fo fanu 
biefer g o rb eru n g  m itte lft In te rp o la t io n  © eniige geleiflet »erb en .

23efauutlid) ifi bei ben S r i g g ’fd)en Sogaritbm cn n u r  bie ÜRauteffe, bie i'on ber S te llu n g  be? 
£>ecimaljcidien$ gaitj unbbäugig if t , ju  beredm en; n>e§balb m an btefee in  ber gegebenen 3 «bl fo ftelleu 
fanu, bafj bie ju  feiner S tufen  ftebenbe 3 « b l un ter benjeuigen fid; befinbet, bereu ÜJfautiffe m an fenut,
b. I;. eö ift bie ÜRautiffe i'on 51 , 125 ju  fudjeu.

Stim m t m an au« ben t a f e ln  bie üRantijfen ber 3«b len
51 5 2  53  54  .5 5  56

0 .7 0 7 5 7 0 2 ;  0 .7 1 0 0 0 3 3 ;  0 .7 2 4 2 7 5 9 ;  0 .7 3 2 3 9 3 8 ;  0 .7 4 0 3 6 2 7 ;  0 .7 4 8 1 8 8 0 , 
unb betrachtet biefe ©rtffjcn a ls  © lieber einer ad tbiuetifd)en f)ieibe, fo ift

0 .0 0 8 4 3 3 1 ; 0 .0 0 8 2 7 2 6  ; 0 .0 0 8 1 1 7 9 ; 0 .0 0 7 9 0 8 9 ; 0 .0 0 7 8 2 5 5 3  ibre erfte 5Differenj=5Wcibe,
—  0 .0 0 0 1 6 0 5 ; — 0 .0 0 0 1 5 4 7 ; —  0 .0 0 0 1 4 9 0 ; — 0 .0 0 0 1 4 3 6  ihre jweite £iffercnj='J?eibe,

0 .0 0 0 0 0 5 8 ;  0 .0 0 0 0 0 5 7 ; 0 .0 0 0 0 0 5 4  il)te b ritte  £)ifferenj=SReif)e.
üRan ftebt, bafj bic QRantifjcn feine »ollfommene aritbm etifdje Sfteibe b ilb e n ; toeybalb für bie © lieber 

ber b rittcu  2 )ifferenj=SReilje baö aritbm etifdje ÜJiittel 0 .0 0 0 0 0 5 6  genommen wirb.
£ )a  bic üRantiffe i'on Log 5 1 .1 2 5  ju  beftimmen if t , fo ftnb jnnfd)cu bie SKantiffeu von Log  

51 unb Log 52  (1000  — 1) © lieber e iu ju fd ;a lten , b. I). in ber allgem einen S n te rp o la tio n d  - gorm el ift 
v =  1000 unb u =  125 ju  fcjjen. 6 s ift
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iu  +  i g - =  0 .7 0 7 5 7 0 2  +  ^  0 .0 0 84 3 3 1  - f  ( -  0 .0 0 0 1 6 0 5 )1000 —  I 1000 ' 2.10002
1000)(1 

<>.10003
. 125(125 -  1000)(125  -  2000) n  n n n n „ r P

H--------------- IT u M i ------------  0 .0 0 0 0 0 5 6 ,

a n +  ^  =  0 .7 0 7 5 7 0 2  +  0 .0010 :54137  - f  0 .0 0 0 0 0 8 7 7 7  +  0 .0 0 0 0 0 0 1 9 2 ,

- 1 125 =  0 .7 0 8 6 3 3 3 , Daber
n 1 1000

L o g  5 1 1 2 5  =  4 .7 0 8 6 3 3 3 . 3)ie 27ianttffc fiim m t m it t»cr in  Deu J a fe lu  l'cnuMid)en ro llfonnuen überein. 

91 f u  ji a b  t l ,  int J u n i  1837.

P . Vernarb Donk.
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U ekrftdjt bes £clM lan eg .
A . 31 acfj (C faffeu  un ö C e f jr g e o e n lta n b e n .

(Srfie Ctlaffc.
ß l a f f e n t e b r e r :  P .  © Ž i b r a t .

S ielig ionötebre: 2 © tunben  rcöd)entlid). 33om © tauben, ben © eboten unb  © nabenm ittein  naef? bem SRegen£= 
bürget Äated;i3m uS.

8ateiuifd)e © p ra d je : 8 © t.  n>. gorm entebre  ber roidjtigflen regelm äßigen g le jio nen , eingeübt in  beiberfeiti= 
gen Uebetfejjuitgen nad; 2Ji. © d ;in n a g fž  lateinifebem S lem entarbudje.

SDeutfcbe ©pracfye: 3 © t. w. SBorttefyre, O r th o g r a f i e  nad; ^etyfe’ö S e itfab en ; Sefeübungen au§ 2Jio$art’3
1. 33anb f. b. U. © . 93orfrag m em orierter © tnefe.

© looenijcbe ® p rad )e : 2  © t. io. $ a u p t= , Sei= , 3ü r= , 3^1)1= wnb 3 e i t» o r t ,  O rth og raph ie  nad) poto= 
r n i f ’ö © ram m atif. Sefebud): Slovensko berilo I .  £ b e it. k le in e  2luf|aj}e.

® cograpl)ie: 3  © t. ro. 2opifd )e  Srbbefctyretbung nad; S e tlin g e r’S Seitfaben m it S enu tjnn g  be« © lobu« 
uitb ber ©i>bott>’fd;cn S ßanbfarten .

'JJJatbematif: 3  © t. ». a. ® ie  Pier © pec ieö , bie gemeinen unb  bic £>ecimalbrüd;e. b. © eom etrifdie 'Iliu
K bauungSlebre: bic ß inien , Sßinfel, p a ra lle le n , £>reiecfc nad; üJtocnif.

'Jiaturgefd)id)te: 2 © t. ro. Scfdjrcibcnbe 3c*ologic: ©äuget^iere, nicbere l i ie r e ,  »orjüglid; Snfccten, 5lrad)= 
niben, Ärujlaceen, Diaupen nad; ‘Pcforno.

3 >ucitc k la f fe .
( S l a f f e n l e l j r c r :  P .  J l jc o b o r  S e ife . 

iKcligionölefyre: 2 © t. n>. ß r f lä ru n g  ber gotteöbienfllicben # a n b lu n g e n  ber fatbolifd>en Ä irdje n a6  $er= 
flau ’« © eifl bc« fatbolifdjen G ultuS. 

l'atein ifdie © p ra d ;e : 8 © t. n>. $orm culcbre  ber feltenern unb unregelm äßigen  ^ Ic jic n c n  bureb münblidje«) 
unb |d)rift(id;e« lleberfejjen, eingeübt nad; © d ;in uag t’s  © ram m atif unb  Sefebud).

Deutjcbe ©prad)e: 2 © t. to. ©ajjlcbre nad) -pet>fe; Siefen, Sprechen, Söortragen nad  ̂ ÜKo$art’8 Siefebud)
2. © anb f. b. II. © . K leine Stuffa^e.

©loiHMtifcbc Sprache: 2 © t. w. 2lustfübrlid)ere Scbanblung ber gormenlebre nad) P otočn if; Slovensko 
berilo II. XbeÜ mit müublidieu unb fd;riftlid)en Uebungcn.

© eograpl)ie unb © efd)id)te: 3 © t. n>. sJUte ©efdjicbte m it »orangebenber © eograpbte jebeö in  ber ©e= 
fd;id)tc i'orfom m enben Saubeö nad; ff ie lte r’ö Stuöjug.

Ü Jiatbem atif: 3 © t. ro. S3erbattniffe, P ro p o r tio n e n , tüätfd;e P r a f t i f  nebft !JJiün$=, W af;=, ® en'id)t8funbe. 
© eom etrifd)e 2Iufd;auungölel;re nad; D iočnif.
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9ia tu tgefd)id ;tc: 2  © t. ro. 1. © cm . 93efd)reibenbe 3 t>i>Ioi3i c : 33ögcl, 2lmpl;ibicn, g ifd je ; 2. © cm . S o ta n if , 
m an t'd ;au (id ;t burd; SBanbtafeln unb frifd;c g jc m p la rc  nad; $  o fonu ;.

© ritfc  CTlaffe,
&1 a f f e n i  el; t e r :  P. ©ratian 3tcglcr-

O?cltgionölcf>re: 2 © t. n>. ©cf<f)id;tc bcä a lten  23unbe8 nad) © djum adjer. © itten  unb  © ebraudje bet 3 » bcn  
a u š  bem S rg än ju n gS b anb e  pon © dnnieb.

S a te in if^ e  © p ra d je : 6 © t. n>. SSoHjlanbige S afužlebre  nad) © d jin n a g l; Scctilrc a u s  £ o ffm a n n ’8 I l i s to r ia e  
a n tiq u a e  L ib e r  5, 6 , 7 m it gefc$lid;en £>au3* nnb © d)ulaufgaben.

© ricd;ifd;c © p ra d ;c : 5  © t. w.  ^Regelmäßige gorm cnlel;rc  b is jum  93cr£> a u f f«  nad; S u r t iu S ;  © d;eu fe l’3 
© Icntentarbud; inünblid ; unb fd;riftlid; eingeübt. 9ßräparatiou  m it M em orieren  ber Süocabeln. 2llle jii'ct 
2Bod)en ein *Penfum.

£ en t|'d ;e  © p ra d je : 3 © t. » .  S ilb u n g  unb 3erg lieb eru n g  erw eiterter © ä£e  in  m ünblid ;cn  unb fd)tiftlid)en 
U ebungeti; Sectüre auö M o ja tt 'ö  3. SBanb.

© to»enifd)e © p ra d ;e : 2 © t. ro. U nregelm äfjigfeiten auö bet gorm enlefjre fam rnt © runbfäjjen  ber ©a|j= 
lebte tiad? ^ o to č u i f ; S ee tü te : S lo v e n sk o  b e rilo  poit S leireeiS . © cbriftüdje H ebungen.

© eograpbie unb ®efd)id>te: 3 © t. tu. M ittle re  unb neuere ®cfd;td)tc m it <£>erPorl)cbung bet &auptereig= 
niffe auö ber © cfd;id;tc D e |tc rrc id ;ö  nad; Sßelter '8 S luSjug.

M atfyem atif: 3 © t. w. Ü lritbm etif: bie Pier © runbred jnungen  m it einfachen unb gufammcngefejjten alge= 
braifeben 2 lu8brü tfen ; baö ‘P o te n te re n , 2luSjtel)eu ber D uabrat=  unb  S u b ito u r je l . © eom etrifdje 2ln» 
|'d ;auungSlcl;rc: bet Ä reiö  unb bie ü;m  ein« unb um gefd)ticbenen g igu re tt. S e ib eö  nad) M o čn tf .

3latutgefcbid)te: 2 © t. w. 1. © cm . M inera log ie  nad; ^cüocfct m it S e n u ^ u n g  bet Porfyanbenen Ä rijM =  
ntobclle unb M in era lien . 2 . © ent. allgem eine ® igenfd;aften bet K ö rp e r; 2lggrcgationö=3»=
fiänbe, 2Bärmetei>re nad; fßiöfo.

SSicrtc CTlaffc. 
g l  a f f e n i e d r e r :  l». S Ju ttjfm rb  © cjm m tg cr.

S ielig ionölebre: 2  © t. re. ®c|"cbtd;tc beö neuen S n u b e č  nad) ©d)umad>et. SBteberbolung bet pfytyjtfdjen 
® eograpbie be8 beiligeu 8anbe8, unb bie politifdjc © n tb c ü u n g  beöfelben ju r  3 ^it (Sbrifti.

2ateinifd;e © prad ;e : G © t. ro. Jem pu§= unb M obuölcbre, ^ to fo b ie  nad; © djiunag l. ß e c tü re : C a e sa r ,
b e ll . g a ll .  L ib .  5 , G, 7. M e ta m o rp h . L ib . I . v. 1 6 3 —4 1 5 . D e u e a l io n  e t  P y r rh a .  © d;riftlid ;e
H ebungen.

@ried;ifd)e S p rach e : 4  © t. m. SBieberboluug ber regelm äßigen $orm entct;re in  Sßerbinbung m it ben Un= 
tcgelm äßigfeiten  beim Nomen unb Verbuin; baS 2Bid>tigfic ber © iju ta j nad) ß u r t iu ö ’ © ram m atif unb 
© d;en fe l’S Sejcbud; m ünblid) unb fd)riftlid; eingeübt.

I 'eu tfd je  © p rad ;e : 3  © t. in. 2efe= unb 5>eclamatiou8jiücfc a u s  M o ja r t ’8 4. 23anbe m it baran  gefnüpfter 
'-Belehrung über M c tr if . ^luffäjje.

©lopenifebe © p ra d ;e : 2 © t. » .  SBicbcrbolung betf in  ber 3. G lane Sßorgcnommencn nad; ‘̂ o to č n if . üec» 
tü te  nad; S lcuueiö  m it m üublidjeu unb fd;riftlid;en H ebungen.

®efd;id;tc unb © eog tapb ie : 3 © t. ro. Dienere @efd;id)te m it >£>erporljebuug ber öficrreid)ifd;en tiad> SBcltcr,
pcrbunben m it © eogtapbie. p o p u lä re  i 'a te rlau b ^ fu u b e . © diulbnd;.

M a tb em a tif : 3 © t. ro. u fvi nun e n g e f e u t e S erbältu iffe  unb  P ro p o rtio n en , 9 iegclbetrie ; 3ntereffen=. Icrm in= , 
® cfeüfd)aft8=, 2lllcgationS= unb Ä ettenrccbnungcu; ® leidm ngen beö 1. © rabeö  m it (Silier llub cfan n tcn . 
© tereom etrifebe Sluftbauungfilebte: Sage bet ß iuien  unb (Ebenen gegen cinanber, förpcrlid;e (£cfc, -£>aupt=
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arte n  k r  ft'ürpcr, AuSmeffung ih re r Oberfläche unb ibreö fubifeben S uh a tteö  m it Senufcung bet oor* 
banbeucn iDiobelle nach ÜJtocnif.

Phtyftf: 3 6 t .  m. ©leichgeroicht uub Bewegung, 5lfuflif, D p tif , üJiagnetiömuS, dteftrieität; •'pauptpunfte 
ber Aftronomie uub phtyüföen ©eographie nad; ©d)abu3.

fü n fte  (klaffe.
S l a f f e n l e t t r e r :  P . 'gulflcttj SlrFo.

S M igion8 lel)te : 2 © t. n>. Allgemeine OietigionSleljre m it furjgcfafjten  (Einleitungen in  bie heiligen 33ücf>cv 
beö a lten  unb neuen S u n b e ž  nad) 2 )r . ÜJiartin. 

ßateinifd)e © prache: 6  © t. w . ß ec tü re : A u8 bent T .  F . Livius S u d ) 1, 4, 7 , 9 nach ©rtyfar. Auö O v id ’s 
M e ta m o rp h . § a h e l :  d e  Icaro, P e r d ic e ,  O rp h e o  discerpto, d e  Ajacis e t Ulixia certamine, d e  
C a e s a re  in s te l la in  crin. t ra n s fo rm a to  nad) © rtifa r. P rä p a ra t io n  unb fd)rift(id)e H ebungen nad) 
© iip fle .

© ried)ifd)c © p ra d )e : 5  © t. ro. 6 afuž= unb 27iobuölel)re nad; S u r t iu S ;  S ee tü re : AuS © djenfel’« Gbreftom.
Kyrop. A. ® a§  3 u g en b lcb cn ; Anab. I. JRüftungeu jum  ß r ie g e ;  Hom. II. Epit. I, 2. A ufgaben. 

ÜDcutfd)e © p rache : 2 © t. n>. J ^ e o r ie  m ehrerer 25ichtarten uub biefen entfprechenbe ÜJiujlerfhicfc auö 
ÜDZojart’S 1. S a itb e  f. b. D .  © . $ a u 8= unb © d)u(aufgaben. ® eclam ationen .

© loöenifche © prache: 2 © t. ro. 2Bicberl)olung ber © ram m atif pon P o to č n if ;  ß e c tü re : Slovensko b e rilo  
pon SJiifloSič, münblich unb fd)rift(id) eingeübt.

©efd)id)te unb ® eograp l)ie : 3 © t. n>. ÜDa8 A l te r tu m  b is  ju r  U nterjochung © riechenlanb« burd) bie 
ffiümct m it Porau§gefd)i<ftcr © eograpl)ie ber Sauber nad) piij} .

SWattjematif: 4  © t. » .  ÜDie m er © ruubredjnungen  roiffenfcbaftlich, 93rüd;e, Söcrbältniffe, P ro p o r t io n e n ;
ßongi= unb P la n im e tr ie  nad) 'JRočnif.

9 tatu rgefd)id )te : 2 © t. ro. © t)flematifd)e SDiiueralogie unb © eognoite nach g e llö fe r; S o ta u if  in  enger 93er= 
hinbung m it P a läo n to lo g ie  uub gcograpl)ifd)cr V erb reitung  ber ®en>äd)fe uad) 2?iü.

®cd)§tc e it tffc .
6 l a f f e n l c l ) t e r :  P . S B crnarb  SSouf.

SReligionälehre: 2 © t.  w. £>ie befoubere © laubenölehre nad) ÜJiartin.
ßateüüfchc S p ra c h e :  6 © t. w. ß ec tü re : C . Sallustii bellum Jugurth.; Virgil. Aeneid. L . 1, 2, 9  uub

Eeloga 1. nad) «froffntaun; gram matifd)=jiati(iifd)er U nterricht m it A ufgaben uad) © iipfle.
©ried)if<he © p ra d )e : 5  © t. ro. d u r t in s ’ © ram m atif jum  9iad)fd)lagen uub  (S inübeu; H o m . II. E p it. 

L. 3, 4, 5. — Herod. E p it .  VIII., IX . 1 - 2 1  m it bejiänbiger 23ergleid)ung beö 3onifd;cn ^Dtalcctö 
m it bent A ttifd)en unb  •£>inrocifung au f CStpmologie; fd)riftlid)e U ebungcn.

2)cutfd)c © p ra d je : 3  © t. n>. ßectüre a u s  SDiojart’ö 2  S a n b  f. b. D .  © .;  eine AuSroabl oon poetifchen 
unb  profaifd)eit ÜJiuftcrfh’icfen fantm t ® iograpl)icn, S rflä ru n g c n  unb fh)liftifd)eu Uebnngen.

© lopcuildje © p rad )e : 2 © t. >». gorm enlcl)rc nach ĉr © ram m atif pon SDfetclfo. — ©elefen nm rbc: Slo
vensko berilo za 6. razr. pon SDiiflo.štč m it Aufgaben.

©efd)id)te unb © eograph ie : 3  © t. » .  gortfe jjung  unb ®d>lu§ ber alten  ©efchid)te; m ittlere  b is ju  ben 
Ä reu jjügen  nad) p i i j j .

ÜJiatl)cmatif: ö © t. » .  A lgeb ra : P o te n j, 2Bur$cl, ßogarithm en, ©leichungen m it ß in e r  uub m ehreren Un* 
befaunten . SRebuction algebraifcher Auöbrücfe. —  © co m etric : © tereom etrie  uub T rigonom etrie . ©d)rift= 
liehe l)äu«lid)e unb © chulübungen. 9£ad) OJtoc-nif.

5
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9iatu rgefd)td )te : 2  S t .  ro. 3 oo tog ie  in  enger S3crbiubung m it P a läo n to lo g ie  unb  geograpbifd)cr SBerbrei* 
h ing  ber X lucrc nad) © d)m arba.

© icbcntc CHaffc.
S l  a f f e  n i e d r e r :  P. S a b iö la u ö  £>rotm f.

9 tetig ionS tef)re: 2 © t.  w. (5t>rifili<J;e © ü te n lcb re  nad) S ftartin .
ßateinifcfje S p r a y e :  5 © t.  n>. S ectü re : 3tuö S icero 'ä  SReben: Orat. III. in Catilin., Orat. pro L ig a -  

rio, Orat. pro rege D ejotaro ; a u 8 23irgil’8 Aeneide L ib .  VIII., X ., X I . nad) ^ o jfm a n n ’s  E p it . 
© rammatifd)=ftyliflifd)c H ebungen nad) © üpfle , rood)entlid) 1 © tu n b e . 2111c 14 J a g e  ein ißenfum . 

© ricd)ifd)c © p rad )e : 4  © t.  » .  28icberf)olung bet © ram m atif »on S u r tü tS ;  S ec tü re : Xeitopljon’ä  Uiemo=
rab ilien  L ib .  I. 1 — 2. L ib .  IV .; Homer II. E p it .  L ib .  1 8 — 19. —  2)emoftl)enc8 1. unb 2. P h ilip -
pifdje SRebc, unb  bie über ben S ie b e n .  A ufgaben.

$>cutfd)e © p ra c ^ e : 3  © t.  n>. ßecture au§gcroäf)ltct Sefefliicfc nad) üJJojart’S 3. S a n b c  f. b. D . © . —
© d)riftlid )e ©d)ut= unb # a u 8übuitgen.

© lovenifd)c © prad )C : 2 © t. w. SDcr funtactifd)e I b e i l  ber © ran tm atif »on ÜJietetfo. —  © tie fen  r c u r bc : 
Slovensko berilo za 6. razr. »on 2 )tiflo sič ; fd)rift(id)e Som pofttionen .

@cfd>id;te unb  © co g rap fn c : 3 © t. n>. 23ou ben Ä reu jjü g en  bis jn r  frau$öftfd)cu 9ie»olution in  fteter 23cr= 
b inbung  m it ® eograpl;te nad) '$ 11(5.

ÜRatfyematif: :i © t.  t». 2 llg eb ra : U nbefiim m te © teid)iiugcn bcö I. © ra b c ö ; D uabratifdjje © leidjungen m it 
(Sincr U n b efan n ten ; ^ ro g re ffio n e n , G om binationSlebre unb binom ifdjer Scbrfajj. © eom etrie : 21n»en= 
bung ber A lgebra a u f  bie © eom etrie. 2tnahitifd)c © eom etrie in  ber (Ebene, nebft Ä cgelfd;nitten. 
© d)riftlid)c t)Sužtid)e unb  ©d)uh"tbungen. 9iad) SOločnif.

‘Pbitofopbifdje !ß rop äb cu tif: 2 © t. m. A llgem eine Sogif nad) 23ccf.
*pt>pflf: 3 © t. n \ SlUgemeine 6igenfd)aften, d)emifd)c 23erbinbung, ®(cid)gen>i<$t unb Bewegung, 2Bcllcn= 

tcfyre unb 2tfuftif nad; Saumgartner.

3 l t f ) t c  © l a f f e .
S t a f f c u l e b r c r :  P. © b rtjfo lo g  C B rošm f

iHeligionSlebre: 3 © t. m. Ätrd)euge!'d)id)te nad; gc&lcr m it jroei fd>riftlid>en P rü fu n g e n .
8ateinifd)C © pracbc : 5  © t. n>. S e c tü re : T a e i tu e ,  l i is to r . I. unb  V. 23 .; ■jpora^: O d . I . 1 .— 4., 12., 15., 

22 ., 23. I I I .  1 . - 5 . ,  23 . IV . 3 ., 6 ., 12 E p o d . 2., 7 ., 13. S a t. I . 1., 9 . nad? @ rt>far; gramma* 
tifd)=fh)Ufttfd)e H ebungen unb ^ c u fc n  nad) © üpfle .

© ried)ifd)e © p ra d )e : 5  © t. n>. iJJl.iton’S A pologie beä © ofra te«  unb G rito n ; D cm oftbenee 1. unb 3. 
äDlputb. 9?cbe; c jtcm p orirtc  Sectüre auö C orner unb *§>crobot; G urttu S ’ © ra m m a tif , ‘Jk ä p a ra tio n c n  
unb SPenfen.

I)eu tfd)e © p ra d )e : 3  © t. n>. S ectü re: auö bem 3. S a u b e  bcö bcutfd>en Sefebud)c8 fü r’* 0 ber-®mnna= 
fium  «on Ü Jio jart; A uflage.

© loi'cnifd)c © p ra d ;c : 2 © t. io. (E inübung ber © ram m atif von ÜNctelfo. G rflä ru ng  einiger H crSarten.
© elefeit nnirbc: Slovensko berilo za 6. razr. o on SMiftosič. Gtompofitioncn.

®efd)td)te unb © cograp tjic : 3 © t. w. ©d)luf) ber neueren ©efd)id)te m it befonberer 'J?ü(ffid)t au f Ocficr= 
rcid) nad) 'Jßülj; © ta t i j l i f  bc# öftcrrcid)ifd)cu © taa teö  nad) © d)m itt.

SW at^ematif: 1 © t. ro. U ebuugcu in  Söfuug m atl)ematifd)cr ‘Problem e. 3 Kfa m menfaffenbe SBieberbolung 
bcö m atbcm atifd)en U nterrid jte« .

44Jt>ilofopt>ifd;e V propabeutif: 2 © t. io. (S m pirif^e  '.pfpd)ologic nad) ß im u term au n .



3 © t. » .  2Äagneti«mu8, ß leftricität, D p t if , 2lnfaug«grinibe bet 'Nftronomie unb ÜReteorok'gie 
nadj 23aumgartner.

£ x t \ t  |Tc!)rör0en|län^c.

($kfaiig--Uuterrid)t, ttorjug lid) S?ird>engefang, » u rb e  im  I . unb I I .  © em efter wöcfceutlid? 2  © tunben  in  jwci 
A b te i lu n g e n  e r t e i l t ,  S o  in üRuftftefyrer 3 o fe f Ä rauö.

3 eid)nuugS=U uterrid)t, ttorjüglid) greifyanbjeidm eu , » u rb e  n u r  tm  I .  © em efter burd) jiuei © tu n b en  in  bet 
2Bod>e e r t e i l t .  Sßom 3 eid?uung8tef)rer Sacofr © d)afd)el, ber im  II . © em efter in  einer anbern  © ta b t 
(einen 2Bolmjt|} genom men bat.

B .  Heöcrficf){ Des CcOrjifnnes naefj öcu Cet)r6räften.

S e t t e r S e ö r ß e g e n i l o t t b © t a f f e
Sßödjentlidje

© t u n b e n j a l j l

P .  G n g e r S e r t  -Snifts , ptoeifor.
I ' i rcc to r  u)

P .  'tTutflcn? 9 t rF o  
P .  S J c t n a t b i n  C f t e b f a t

J 7 im I. S em .7 ....................................................
5 , 6 ............................................. 12

1 JO! 18
P .  SDTotij SeiDcr ®cfd)id)te unb ©eograpbie.............. 2. , 3., 4 ......................................

4  .................................
} 17

P .  (SJjrifoIoß © t& S n i f  b) 6., 7.............................................
| 17 im I. ©em.,

8 .. .... . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . j 19 im I I .  ©em.

P .  S S u tg l ja tb  © d j to tn g e r |
1., 2., 4 .. .. .. .. .. .. .. .. .. .. .. .. .. .. .. .

} 174 ... . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .
P .  © f j t e n f r t e b  $ t p a u , jugleid) 

©sbortator  
P .  © r a f t a n  3 icßT cr

17

1 17 im I. ©em ,
| 15 im I I .  ©em.2 , 3  .. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

P .  STjcobor  2 e tfc ,  ©u»plent
9iaturßcf(^id>tc........................... 1., 2 . ,  5 . ,  6.  im I. © cm . 3. (£1.

2 . ,  3 .... .... .... .... ... .... .... .... .... .*•» . .. .. .. .. .. .. .. .. .. .. ..... ... .........0 .................................... 1 17
P .  S e r n a r b  2 ?ouf I 1<> im I. ©em.,

SJMUjfif...................................... i 18 im I I .  ©em.
P .  S a b i e t a u S  -g iroöa t i 15 im I. ©em.,

(^rtcd)ifcf>.... . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . ! 20 im I I .  ©cm.
1*. 3 c l j a n i t  ® $ i 6 t a t ,  ©upplent

($ r icd ) i fd ) ... . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . I 17
P .  G a j e f a n  «pij igaS , Supplen t (^efd)icbtc unt» (ftcoflrapbie............ j 17(PiloMftinfh................................. 1. ..............................

S l n m e t f u n f l e n .  a) 3fl  beim 9?
b) SJeforgt jUfl 

Obgenaimte 
*Pro»in

----- .................... ..  ...... r .. . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .
ginn beS I I .  ©emefter« erfrantt, unb »urbe  burd) ülnbere »ertret 
eidi feit bem 18. TOärj 1857 bie DirectionG=@efd)äfte. 
®t)mnaftallef)rer jtnb ftrancUcaner«!Drbeu$geijllid)e, unb gehöre! 

an.

en.

ber cri)atifd)*frainifdKn
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C . 31ef)er(icf)t Der Srfiüfer.

Slitjabl ber Scfefilcr ii freu einzelnen Klaffen @cfammt=
?a5t

’-Betrajj beS entrichteten 
Schul^elteS ä 4 fl. (£. W.

i II. III. IV. V VI. VII. VIII. I. Semcfter II. Scmcfter
SBareii am ©djluffe t>eS Scfyul» I

jaftreS 185(5................  . . . 30 23 9 1 <l 11 8 7 7 10i 280 ISO
3u 9lnfang bes Schuljahres 185V, 43 28 17 j 10 11 (> l> 7 128 — —
91m ©d)lu||e fees Schuljahres

1857 ................................ 43 29 17 j  10
1

11 6 6 7 129 304 204

Demnad) bat ftrf) bic ©cfammtjabl ber ®d)üler bicfeS 3 abre$ um 25 vermehrt.
®tubcntcn=®tiftungcn genoffen 10 pon biefeu 120 ®d)ülcrn, unb bezogen jufammen 518 fl. 12 fr.

2luS ber I. GEIaffe 1 ®dniler 31 fl. 2luS ber V . ßlaffe 1 S a n ie r  18 fl.
tf n II* ff 1 n 42 „ 30 fr. f n  V . ,, 1 „  27 t

„  ft II- a  1 tt 86 „ f „ V I. „ 1 „ 43 , 18 fr.
„ ,, III. n 1 t t 8 t „ tt  f V III. „ 1 „  4i> t

»f n  V .  ,, 1 tt 102 „ , „ V III. „ 1 41 i 24 „

D .  ffirflfßntffc Der i l f t t i tu r i f i i t s  = 'Pn'ifunfl 
im  © d ) u l j a l ) r c  1 8 5 6 .

D ie  2Waturitüt8=<Prüfung faitb im  ®dmljaf>re 1856  ben 8. imb 9. 2luguft f ia t t ;  cS fabelt fid) 
ifyt 5  ® d)ü lc r u n te r jo g e n ; Pon ifjnen erh ielten  3 o fc f Ärcfic »on p r e č n a ,  © ufla»  pon S aibad ), ÜJia- 
tbtaö © rill pon Č erm ošnic, Ä ullapie pou W atb au  baS 3 cugnifj ber JRcife unb  © corg  S tc rb c n c  pou

Slltenm arft m it 2lu8$eicfmung. D ie  jipci (irflcn  flubiercn bic STbeologie, btc brei ?inbcrn  bic Ju riS p ru b en ^ .
D ie  fd>riftlid>cii P rü fu n g e n  fü r  bic im  fyeurigen S d ju lja b re  abgubaltenbe 2JJaturitätS=ipiüfung, 

m e ld e t ftd) alle ® d ;ü lc r ber 8 . Glaffe un terb ie ten , fanben am  6 ., 7 ., 8 . unb  9 . 3 u l t  f ia t t ;  ber m ünblidje 
2 b e il  bet P rü fu n g  w irb  ben 7 . unb  8 . 5luguft porgenom men.

E . 'D r ti tr r f ir  STOrinen,
g e g e b e n  b e n  0 d ) ü l e r n  b c S  D b c r g i j m n a f i u m S .

V. ©raffe.

1. 3"baltS<?lngabc bcS I. ©efangcS a u s  Ä lopftocf’S SOTcfftabc. 2. D a s  Sebcn ber S dm 'e i^er in 
ber # e im a t. 3. 9iid)t 2UlcS, w as füfj ift, ift and) gefunb. 4. g ren b eu  beim (Srftcigcu eine« boben S erg e«  
a n  einem angenebm en $rü l)ling$ tagc . 5. D aS  © hief ber erfien üJienfdien por bem ftallc. (5. D ie  ® ünb* 
flut. B om  fa l le n  bcS SBaffcrS angefangen. (Sine B e i tr e ib u n g . 7 © cfüble eines b anfbaren  ® obncS am 
fflrabe feines B a tc rS . 8 . D ie  $ c u c rsb ru n ft in © etb en bo rf uäd)ft S tcuftab tl. 3>< B rieffo rm , ü. SBeldjen 
(Sinflufj ba t bic S o n n e  au f bic übrigen  SB eltförper ? 10. D aS  Saublebcn in  g ö n n  einer 3btyllc. 11. Be- 
fd>teibung ber L uftpum pe.

VI. (Stoffe.

1. D eu tu n g  unb biftorifdic B eg rü n b u n g  bcS ® pru d)cS : „ D a s  ©liicf eine K lip p e , b a s  llng lüc! 
eine ® d m lc ."  2. <£r!läning bes © cbid itcS : „ D e r  ß a u b c r lc b rlin g "  von fflotbc; nad) g o r rn , Snbvilt unb 
befonbcrS nad) feinem äitbett|d )cu  Söertbc. 3. „ 3 p l ) i g e n i e ß b a r a f t c r f d n l b c r u u g  nad) © ü tb e ’S S ragöbie .
4. B erglcid; bcS mcnfd;lid)cu ßebcnS m it einem Bluffe. 5 . D ie  ftcftfpiclc ber © ried)cn in © cipradjSform .
6 . B etrach tung  über bic flüd)tigc iJc it beim 3al>rcSn>cd)fel. 7. D e r  2Bertb unb  bic 9iotl)m cubigfcit ber
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.greuubfcbaft. SDtotto: „® etb eilte  g reube  tfl boppelte g re u b e , getbeilter © chtnerj ifi halber © dm tcr$ ."
8 . 3h)(li(d )c  S ilb e r  bet S e tra d jtu n g  be« Sanbleben« beim S eg in n e  be« g rü b ü n g «  entnom m en. 9. 3nbalt«=  
A ngabe »on © d)iller’« S aH ab e : „ D e r  JRing be« ^ o lty fra te « ."  10. D e r  B citraum  ber rčimifebeu Könige 
in  feinen $ aup tm o m enten . 11. © ebanfen  eine« au« fernem  2Iu«lanbe rücffebrenben © tub ierenbeu  beim 
SBieberfeben feiner H eim at.

VII. K laffe.
1. 23efd)reibung ber SReife nad) ber Setjranflalt m it (Einflechtung eine« unglücflichen (Ereigniffe«. 

3 n  ber g o ra t eine« S rie fe« . 2. SBeldte ftnb bie U rfadjen , w arum  © tä b te , bie einfl btubenb w aren , nnn  
nicht m ebt b lü h en , ober gar n id)t m ebr befielen. 3. D ie  © d)änblid)feit eine« nnbanfbaren  © em ütbe«. 
4. D u rd ) fd)Ied)te ©efellfchaft w irb  m an  febr leicht fd)led)t. 2 lbbanblung. 5. D e r  treulofe © aftw irtb . S in e  
(Srjäblung nad) eigener (Erfinbung. 6 . D ie  ® unft bež ©lilcfeö gew ährt Biele Sequem lichfeiten bež 2eben«, 
aber nid>t bie Diube be« ©emflttjc«. 7. SBelchcr © ebrauch be« $ e id ;tbum «  w äre weife unb vernünftig  ju  
n en n en ?  8 . SSie foll ftcb ber S ü n g lin g  banfbar beweifen gegen feine (E ltern , Scljrer unb 'Jlnbere, bie 
feine (Erhebung unb S ilb u u g  beforgen? 9  D e r  l o b  oou ber guten © eite  angefebeu. 10. 35er Oibeingvaf. 
^ ro fa ifd ;  bargeficllt. 11. 2lud> ba« fdjlecbte 2Bctter ba t fein © ute«.

VIII. Slafie.

1. D e r  © cbüler fchilbert ben angcncbm ften J a g  au« feiner g e rie n je it . 2 . d im o n ’« greigebigfeit 
w irb  gepriefen. 3. S ir ia tb u « . (Eine (Ebarafter$eid;nung. 4. © egcn«reid)e fo lg e n  ber 'Jlrbeitfam feit. 2lb=
banblitng. 5 . D ie  eble ffiadje. S in e  (Erjäblung nach eigener (Erfinbung. 6. 2lud) bie geiubfehaft gew ährt
S o rtb e ilc . 7. S3on welchem ÜJtujjen w aren bie OtympifcbcH unb  bie ü b rigen  © v ie le  © riecbenlanb’« fü r
bie Jb c iln eb m er unb  bie © ta a te n . 8 . fficldie 93orjüge ba t ber © ebilbete l'o r beut U ngebilbeten in  23e=
jug  a u f S e r f ta n b , ffictnütb unb  ba« prafttfd)c 2el'cu ? 9. S b u n  unb T reiben  beS 33erfd)wenber« m it
fat^rifd)er g ä rb n n g . 10. Sßic fan n  ber © p a jie rg an g  im  f r e ie n  befonber« gebeiblid) w erben? 11. 2Bie
fan n  m an ben © p ru e b : „ÜJJatt lebt n u r e inm al"  beuten, unb  ju  w e lk e r 2eben«art fü tjrt er?

F .  Cefjrmittef.
a) 2 e b r e r b i b l i o t b e f.

D tcfc erh ielt im ßaufc biefe« 3 ab reö  folgenben ß u w a c h « :
9lu« ber jährlichen D o ta tio n  oon 50  fl. w ürben angefd jafft: ©i>mnafial=3eitfd?rift fü r ba« 3abv 

1 8 5 7 ;  9iobifd)’ö ©efd)id)te ber d>rifllid>eit Ä ird ;e ; s$ i« fo ’« fiebrbud? ber ^ b p f tf  fü r ba« U nter=© pm naftum ; 
© tocfcr’8 m ineralogifdie 9luf<hauungSlehrc; «fcu'ttfc’ö 2eitfaben jum  grünblicben U nterricht in  ber beutfdjen 
© p ta d ;e ;  ^ ü j} '«  © ru u brijj ber © eograph ie  unb @cfd)ichte fü r bie oberen K laffen ; Sföocittf’« Sllgebra unb 
© eom etric fü r baö D ber«® B m uaftum ; SWocnif’« ? lritbm etif fü r ba§ llutcr=© i)m nafium , 2. 2 lb tb l.; © d^u tj’ö 
lateinifd)e © prad)lcbre( 2 d ^ e m p la rc ;  (Sjfer’ö sJßfi)d)ologie; S i l l ’« © ru u b r i^  ber Sßotauif.

D ie für bie 2lu«bilbung ber © Dinnafuillcbrct 5ß. Seruarb Sßouf unb ‘Jß. 2abi«lau8 Hrovat auf 
'Jlnorbuung be« h- f- f- Unterrid)t«.aWimfterium« au« bem frain. ©tubienfonbe angefauften 106 2Berfe in  
1 3 2  23änben würben ihr auf !)• Slnorbitung einoerleibt.

2)urd) bie ÜJiuuificcuj be« b. f. t. lluterrid)t«=Ü)Jiniftcrium« erh ielt fte bie © d)eba’fd)en ©<bul= 
S ö an b farten : (Europa, M itte leu ro p a  unb  !JMauiglobicn; 1 (Exemplar ber # e f te  1, 5, 6 be« I . Söaube« oon 
ben 3 a l)tcu  1849, 18 50  unb 1*51 ber flatiftifchen J a fe ln  ber öfterreid,Hfd)en 9)Jonard)ic.

!£er ^ochw . P .  T .  -&err S a rtljo l . 3 lrfo , in fu l. ‘̂ ro b f t , D echant unb © ta b tp fa rre r  in  SJleuflabtl, 
fd;enfte ihr bie 'D iittbeüungeu ber f. f. Sentral=Som m iffion ju r  (Irforfdnm g unb (Erhaltung ber Söaitbcnf,
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m ale nebfl bereu fü r ba$ 3 'ib t  1 8 5 6 ; fott>ie and) bie M i t te i lu n g e n  bed l)ifto tif$ en  © ereiuö fü r
^ ra i l l  8., 9., 10. unb 11. 3 abrgailfl fam m t Diplomatorium Carniolicum.

£>er -g>oc^n>. P .  T . $ e r r  Slutoii © tro b c u , ® breu=@ anonicu3, em eritirte r J 'ed^an t unb  P fa r r e r ,  
ermöglichte burc^ © elbbeitrag  ben 'Jlufauf bež na tu r^ ifio rifd ben  SBerfeS SBill)clm £ o b ta $ ’ in  27  S ä n b e u .

£>er <£>ocfm>. <£>err Jljom aS  ® roe§nif, $  fa n tu  fa r in  © t. © eit bei © ittid ), mad)te bie grojjmütfyige 
© penbe »on 100  f l . , w ofür fü r bie Sel>verbibIiotI)cf augefdjafft w ürb en : M ol)8’ M inera log ie , 2 © b e .; 
Marbacfy’S pbi>jif. S e jifo n  1.— 5 0 . Siefg ; g o rb ig e t’3 © irg il, 3 © be .; Üftü^elbad/S |>om erifd;e Jb e o lo g ie ;  
'.Preller’8 gried)ifd)e M ptljo log ie , 2 © b e .; © d)tfm anu’§ Slttifcfeer iprocefi; «£>ermann’ö © ig e riu ö ; $piato’§ 
lšntl)i>pt). M en on . © tjaibroS ed . © ta llb a u m ; unb fü r bie © dm lerb ib lio tlje f 3 a fo b i^ ’ unb  © e ile r’S grie$ifd)= 
beutfdpeS unb beutfdvgriedjifcfjeS 2B orterbu$ , 3 ©be.

|> err 3 » b a n u  9 fa» ra til, f. f. D ffic ia l beö obcrfleit ® erid)t«b»fe§ in  SBien: B e itra g  jurn © tu b iu in  
bež fla»ifd)en ßeitwortee« aller 3)ia(ecte.

31m © d)(uffe be§ © cfntliabreš 1857 en th a lt bie 2efjrerbibliotl)ef 6 2 9  SBerfe in  1 0 6 4  S a n b e n ,
20 ^>efte, 21 2 ltlan ten  unb  2  © loben.

b )  © d > u l e r b i b l i o t t ) e f .
£)iefe rourbe Ijeuer burd) bie S lufuabm Stascn »on 8 8  fl., burd) U nterfiü jjuug  ja l) trc i0 e r  3ngenb- 

freunbe u n b  burd> © eiträge ber t)ier jiubierenben ©i>mnaftal=3ugenb gegrüubet.
2lu§ ben 2Iufual)mötajen mürben augefdwfft:  SbriftopI) ©cfymib’S gefaminelte S d m f t c u ,  25  ©bd>en.; 

(Šberčberg’8 3 » 3 c u t fd ; r i f t c n , 6  ©bd)en.; © to l l ’8 §anbbud?  ber R elig ion  unb Mptfjologie ber (Homer unb 
© r i e t e n ,  1 © b . ; 2>icli{5'8 g e lb e n  ber S tcu jcit ,  1 © b . ; §eIIaS unb  Sflorn, 1 © b . ;  9ieife um bie (Srbe 
mit bet fd)webifdKn ©ugcuie, 1 © b . ; ber 3 u g e u b  © p ic i  unb  © ergnügen  im  f r e i e n ,  1 © b . ;
©iermafjfi’S © e cb i lb e r ;  bie Sauber unb  ©olfer ber S r b e ,  gefcftilbert in  JReifen unb © ü b e r n ,  1 © b . ;  
2anb  uitb M eer,  1 © b . ; S e r i e r ’ö Stmalia ober S riumpl) ber ® otteöfurd)t;  ßfyimani’ö gcfdnd)tlid)c unb 
belefyrenbe ©ücfyer fü r bie 3 » g e n b ,  18  ©bd^en.; © u n b in g e r ’8 ©erredjnung, 1 © b . ; © lu m ’8 S i lb e r  be8 
©diicffal«, 1 © b . ;  ® d)m etter l iugö=© am m ler ,  1 ©bd)en.; ©lücfnninfd), ©üd)Ieiu für bie liebe Sugcnb , 
l ©beben.; ©offert'8 400  !)iäti)fel unb Sfyatabeu, l © bd ;en .;  ‘p iu ta r ty ’ö »crglcid;cnbe ScbcnSbefcfyreibungen 
»on žamet), 1 ©bereit.

©efd)cnfe machten ifyr bie -f>odn». g e t r e u :  © alen tiu  © e ž u n , P fa r r e r  in  © t. M id )a e l , 2 SBerfe
in 8  © b n .;  2>ofef ® rab lo » ic , P fa r r e r  in  © t. © artbelm ä, 1 SBcrf in  9 © b u .; 2>acob 3 c r in ,  P fa r re r  in
SBeißfirdjen, 4  SBerfe in 14 © b u . ; 3 o b M 'i  © crščaj, ‘P fa rre r  in  © to p i $ ,  8  2Bcrfe in  21 © b n .; 3o l)ann  
© a e n if , P fa r r e r  in  p r e č n a ,  13 SBerfe in  20  © b n .; 3 i 'f cVb S o n n e r ,  P fa r r e r  in SRatfdjad), 1 SBcrf in
9 © bn. unb  9 $ c f te ;  P . © ern arb in  D frc b fa r , © tym naftallefyter, 6  SBerfe in 8  © b u .; P .  M o rij  2cülcr, 
ffipm uaftallcbrer, 2 SBerfe in  4  © bn .; >g>einrid? @ paro» ic , S oo p . in  SJiatfdjad), 2  SBerfe in  4  © bn. unb 
70  h e f te n ;  M a r t in  Ä’orosic, ß o o p . in  ® t. © artbelm ä, 1 © b .;  3fl)vinn SBoleič, 6oo^>. in  S e m ič , 1 SBerf
in 15 © b n .; ‘-PrintuS ‘P e te r lin , S oop . in  © ro ß b o rn , 4  SBerfe in  14 © b u .; -£>err 6 rn f t  »on 2et)mann,
f. f. Ä reiSgerid;tflratb unb © taa tS an m alt, 2  SBerfe in 3  © b n . ; f te r r  3 ° fw n u  C g r in j ,  f. f. Ä rei«ncnd ;t8 ; 
ra tb  in  «Reufiabtl, 5  SBerfe in  20  © b n .; # c r t  3 o fe f © u p p a u č ič , f. f. © eam ter in  Č e rn cm b l, 11 SBerfe 
in 20  © bn. unb 130  h e f te n ;  >£>err 3 'icob  *Peer, f. f. © eam ter in  Saibad?, 4  SBerfe in  7 © b n .; -&err
M a r . 3« bo rn ig g , f. f. © eam ter in  C 'ernembl, 4  © b e .; >f>err ^ r a n j  © d)i»üiger, © e ^ e r  be« © ute«  greitjof,
28  © b e .; # c r r  3 o fe f ©allcS, A bitu rien t be« S lgram er ffit)mitafuim«, 11 SBerfe in  12 © b u .; ^ e r r  © eorg  
© te rb en c , >^i'tcr ber 3u ri«v 'm b eu^ , 9 SBerfe in  10 © bn. f e r n e r  nad)benauute ^ieftge ® t)m nafia lfd )ü lc t: 
3 o fe f ®erbeSič 17 SöcrPc in 19 © b u .;  g r a n j  «Papes 1 SBerf in  9 © b n .;  S b u a rb  I>eu 1 © b .; 9luton 
3 e len c  2  © b e .; SRainbarb © abovinac 16 © be. unb2<g>ef te;  3 o fc f © pen b a l 3  © b e .; 3 o fc f  © robar 2  ©be. • 
i'eopolb  M oll 1 © b .;  © ictor © crab er 7 ÜUerfe in  14 © b u .; 3 » fe f l e l i a u  1 in  4  © b n .;  2lbolf I r t o
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1 3 o fe f  U nterluggauer 3 SBerfe in  3 © b n .; 3o l)ann  S e lifa jn e  3 93be.; 3 o fe f Šubic 4  SBerfe in
5  23bn.; SBilbelm ^ re ife r  4  93bc.; 3gita$ 6  S b e . ; SKatb. 21bfee 4  33be.; g ra n j  2>arooic 2  93be.; 
3 » fc f K rjaue 2  S t e . ;  33««$ K lučeužef 4  23be.; 3 o b an n  & lun 7  SZBerfe in  9 33bn.; S ic to r  Ä ubn 3 23be.; 
5 ln ton  SMočnif 6 23be.; Subtoig © te r ie r  1 S b . ;  Sobam i Jbo m ažeo ič  1 S b . ;  SKattf). 2<ot>f 3  23be.; g ra it j  
Ž a g a r 2  S b e ;  3 o fe f <pofornty 6  SScrfc in  7 33bu .; 21loi§ *piut 4 $ b e ;  g r a n j  Äoleue 4  SBerfe in  6 23bn.; 
3 o b a n n  *piesfooič 1 fflb.; 9X artin ^ o č  1 S b . ;  3 o b a n n  3 e « ič  1 23b.; 2llbin © dm nnger 2  93be.; S u liu ž  
© m o la  2  23be.; 3 » fc f © p o m  3 S b e . ; g ra it j  © rablooic 1 23b.; S o le n n  9labral) 1 23b.; 3 o fe f D rc šn if
3  23be.; g ra n j  © fab ern c  4 23be.

SDiefe 3 7 5  SBerfe in  5 7 0  23änben unb 21S h e fte n  relig iöfeit, v>t)i[oIogif(^en, geograpt)tfd>=^tfiort= 
fd)cit unb  natur=f)iftorifdjeu 3 u ^ a lte 8  rourben oont Seljret P .  © ra tian  S ieg le t georbnet unb fa ta logifirt.

c )  * p i ) t > f i f a l i f d ) e §  K a b i n e t .
3 m  feu rig en  © dju ljab re  erh ielt e« folgenben 3utoa<$8: 1. glafd)e m it luftbid)t fd)lie|jeiibem 

£ r id ) te r ;  2. © m ee’8 23attcric m it jroei großen (Elem enten; 3 . 9 lifo l’S *priSma.
D ie  Qlnfdjajfung biefer A pp ara te  m ürbe ermöglicht burd? bie © efdjenfe be§ # o d j» . P . T . .perrn  

g r a n j  Xao. 3elIoufdjeg, K anonicu« unb  fürftb i(d)öfli$eu  KommiffarS beim bieftgen © tym nafium ; bež ^odd iv  
P .  T .  # e r r n  K auontcuž 3 o fc f ©cjpagar in  S leu jlab tl; ber ÜJiabame Stberejia f iu r a l t ,  f. f. 21ppellation8= 
ratf)ž=2Bitroe unb SBeftjjerin ber © ü te r  J l ju ru  unb © m u f ;  bet ^očbra. g e tr e u  üJJartin © fu b ic , £)ed)anr 
unb  P f a r r e r ;  3c*bann Ä rasfooie unb  3o l)ann  2B olčič, Koop. in  © e n tič ; SOtattb. S a u č a r , Koop. in  © t. 
M a r t in  bei ß i ta j ;  g r a u j  9tif)ar, K oop. in  S o jč ; M ih a e l  Ä'omat, Koop. in  M ö ttlü ig .

d) 91 a t u r a 1 i c n = E  a b i n e t.
SDie S rm erbungen  beSfelbeu fielen in  biefem © d}uljal)re fef>r ergiebig auž.
SluS ben oom 1). f. f. Unterricfyt«=!Dlimjierium bew illigten 17S fl. tourben ein natur=biftorifd)er 

'M a § , ein jufammengefeJjteS SDJifroffop, cine aplanatifč^e 2oupe angeftfcaffr, einige K jem plare  oon ©iiuge^ 
ttjicreu unb S ö g e ln  angefauft, ioeld)e, fotoie bie oon uadjbenannten  ^»erreu g e te u f te n ,  n am (id ): 25 © äuge 
tbiere unb 104 S ög e l, un ter ber fieitung bež £el)rer§ ber 9?aturgefd;id)te oon ben © d)ü lern  ber 2. © » i r  
najtaU K laffe auSgcftopft lourben.

2>ie Herren, meld^c babei Dbjecte bcm Kabinet gefpeubet fyabeu, fmb: 3*>fef 5ßofonü), f. f. ginan^  
ratb; Karl TOller, f. f. ginanjioa(^=Dbercommipr in 9leujtabtl; 2Berbooae, f. f. SlmtSoorfteber in Ireffett; 
(Sraf Sllbiu ÜRargfycri, 3«l>iber ber -§enfd)aften SBörbt unb 'JUtenburg; SKabame Jberefia Äuralt, f. f. 2lp- 
pellationöratl)ö=2Bitioe unb ©ejtyeriit ber ©liter Jburn unb © m uf; Slnton © m ola, ©eft^er ber (Mter 
©tauben unb ©raben; 51loiö ftuutara, 2?efi^er oon © ilberau; granj ©d)rcingcr, SeR^er oon greibof; 
(£arl SDcfdjmann, f. f. a3Juöcal=Kuftoö in Saiba^; 3i>l’ef ©uppančič, f. f. Beamter in Černembl; 3ol)ann 
SBeber, gorftabjunct ju Sacfeu; Slutou 3««c» Siirgermeifier in © t. *Pctcr bei 2Beiubof.

-^err K arl © e rn i, S ii rg e r  unb  C ^ ea litä tenb e^er in  SReuftabtl, foioie einige © d jü le r ber 1., 2. 
unb 3. ©l>muaftal=Klaffe l)aben 60 , m itu n te r fd;öne © sem plare, K o n s ilie n  unb 17 © tü rf 9 iep tilieu  gefcbenft.

Seopolb © oren j unb  2lloi8 iß lu t, ® pm naftalfd)iiler, l)aben il>re *lpcrbarien, 7 0 0  unb 8 0 0  © peeiež 
gu t getvoefneter unb forgfältig  confero irtcr ‘P flan jen  ber g io ra  U utcrfraiuS  entt>altenb, bcm © pinnaftum  
überladen .

$>err 3 ^ « « «  ^ ‘U 'ai«e, f. f. 31mtSoorftel)er in  9?ajTenfug, fdjenfte 30  © tücf M in era lien , barun ter 
einige .$albcbcl)tciuc; bie >g)od)iB. H erren  3 « cfb  3 « i n , P fa r r e r  in  2B ei§fird ;en , unb V alen tin  ^ lem e l, 
S ocalcaplau in  Äarnet=33ölladj, 5 0  © tü d  iJJetrcfacten.
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® ie  Heine üR ünjfam m htng w ürbe burd> 70  < 2 t(ber-, 2 0 0  Ä up fe t» , 16 272efftng= unb 13  35ettf» 
m ünjeit ßetm etyrt, unb  $war burdj (Sefdjenfe ber g e t r e u  2lnton ® e rč e t , f. f. ÄreiggericfytSratl); 3 o fe f 
P fe ife r, f. f. g inan j= 93ejtrfg= ® om m tp t unb  ginan$w ad)=3nfpcctor in  9 ieu f la b tl;  3>ofef SDuIler, 9iealitaten= 
bejtfcer in  g e r^ e n b o rf ;  ® eorg  © abouinac, # an b e l$ m an n  in  S a r t j ia b t ;  ® ib in n u ö  Ä u ra l t;  5lloi8 2u fd jef 
unb  g o b a n u  © te rg er, ® i)utnana(fd)ü(et.

2lud? w ürben  1 7 4  33orIeg$eidmungen angefd)afft.
g ü r  btc h ier bargelegte Söermetyrung ber 8et>rmittel w irb  allen P .  T .  H erren  © ö n n e tn  unb 

2Bof)Ithatern ber 2 In jia lt oom fiefyrförper ber aufrid ;tig jle  unb  roarmfie © a u f  m it bet S i t te  um  fernere 
gefällige © e itr ig e  abgefiattet.

£)aS  S tu b ie n ja f jr  18 57  » u tb e  am  1. 9tuguft m it einem  feierlichen ^eiligen  ® an fam te  in  ber 
granciScanerfirdje  befefctoffen, w orau f im  © tym najlal=© aale eine beutfd)e unb f[atnfd;e Siebe folgte, unb  bie 
© ertljeilung  be t ‘Ptei8bü<J>er unb  ber © tub ienjeugniffe .

35a8 © dm ljatyr 1 8 5 %  w irb  am  1. D c to k r  m it bem ^eiligen  ® eiftam te e rö ffn e t, ju  w elkem  
fäm m tlidje aufgenom m ene ©cfiiUer ju  erfefjeinen haben. £>ie 9lufnaf>me in  baö © tim uaftum  finbet fia tt 
ben 2 8 . ,  29 . unb  30 . © eptem ber in  ben Söorm ittagSfiunben. ® ie  © dritte r finb »on ben © (tern  ober 
bereu © te llo e rtre te rn  ttotjufüfyten, unb  fyaben, wenn fte neu e in tre teu , ben £auffd )eiu  unb  baö iefete 
© tub ienjeugniB  ootjuw eifen  unb  eine 5tufnal)ixt3taxe »on 2  fl. S .  2R. $u erlegen.
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h pr ßqmnartaffcQüfer 511 Keuflnbtt, in tfjrcr Rangordnung liacfj beri S Waffen, nm Srf)(ii|Tr 
fops Sdjufjafjrps 1857.

V III. »K uralt 2)ibimu8, »on Saibad?; ‘ G erdešič Sofef, »on 3^erncntbl; P ap eš gr«n^, »on 9iaffenfu§; 
C zech  2ltoi§, von #aibenfcfyaft; R ešek  ^peter, »on ÜKöttling; B ogatin  2Mid)ael, ton >&afelbacb; 
K n ez granj, »011 © t. 9hiptc(fyt.

V II .  ‘L e g a n  g ra n j ,  »on © t. 33cit bei © tt t id ) ;  D e u  (Sbuarb, »on S teu jlab tl; B a r te l  3ofef, »on >g>čnig= 
(te in ; G o lo b ič  ?lnton , »011 © em ijl) ; J e l e n c  2lnton, »on $ rc$ l)nn ; K n if ic  •gieumd), »on üReuflabtl.

V I. ‘Spendal 3ofef, »on •g>önigftein; B adovinac 9Jcinl)iitbt, »on Äarljtabt; Ž agar 2ubr»ig, »on žfteu* 
jiabtl; K oračin Subroig, »011 SJeubegg; T u šek  2Uoi8, von 2atbad); K u h n  2lnton, »on šJteufiabtl.

V . * U n te r lu g g a u e r  3ofef, fo n  Sicuflctbtl; S tr u c e l  © eorg, »on ß tyen te inb l; K ra u s  Stbalbcrt, »on 3 lm-  

j la b tt ;  V e lik a in e  3ol)flnn, »on 3 b tw ;  S k r a b a r  23iftor, » o n S i t t i d ; ;  T h e l ia n  3 o |’ef, »on © otfdjee; 
K a l in  2>ofyamt, »011 S an b jira fj; M o ll S eopo lb , »on ^ re r c a tb ;  B r o d a r  3*>fef, »on © t. 5>itd)acl; 
T r e o  2tbolf, »on S Ic tn b o rf ; G u t l i  3u tiw ^, »on © ctfcnbetg .

IV . ‘ P feifer 2Bilt)clm, »on ®otfd)ce; ‘ L u b ič  Sofef, »011 prečna; P irz  3g"fls' Bon ®<rctl)elma; 
V en ed ig  Hermann, »on 5fteujlabtl; W ašič  Subioig, »on ©rnilad); K adunc 2Jlatl)iaS, »011 ©etfen= 
berg; Cesar S o le n n , »on <£>önigftcin; T aboure 3 o fe f, »on 2 1 b c lö b e r g G orenc geopolb, »on 
©t. 'Jlnprcdjt; M ogolič 2Kid;ael, »on Sicnjiabtt. ■>.■ ;

I I I .  ‘ K lu n  S oljann , »on g e if l r i j ;  ‘ P o v še  3o[cf, »on D betnaffenfu fj; T o m a ž e v ič  3oljctnn, » o n S r e f n i j ;  
P lu t  9lloi$, » o n S c m ij l ; ;  M o č n ik  Slnton, » o u S b r ia ;  K u h n  SSiftor, »on 3 tc u ( ia b tl; E r ja u c  3ofcf, 
»on 2B cijclbcrg ; V o u k  ÜJlattlj&u«, »on9 3 e tb e8 ; A b s e c  9JtatI;iaS, »on © en tijt) ; S e v e r  £l)oma&, »on 
© t. © la r t in ;  S te r g e r  Shibroig, »on © t. 23attl)c(m a; K lu č e u š e k  S g n a j ,  »on S Jiaria tbal; Ž a g a r  
grcm$, »on # 3 n ig jle in ;  P o k o r n y  Sofcf, »on Ä tag en fu rt; S te r g a r  3o l)«nn , »on § a fe lb a d i; D a ro v ic  
g rn n j, »on © t. aWidjact; M a in t in g e r  3 o ljan n , »on © t. 2Rid)ael.

I I .  ‘S te r g e r  © nfta», »on © t. 23artl)clnta; ‘ P o č  M a rtin , »on © e m i$ ;  ‘ O g r in č  2Bt(bc(m, »on S te ffe n ; 
‘ L a p a in e  S tari, »on S lra tn b u tg ; ‘ P a š ič  SQiattjiaö, » o n © em ijI> ; G e rč e r  Slbalbert, »on 9 čcun m arftl; 
V e n c a is  3 o l)a n n , »on © t. 33cit bet © it t id ; ; M a tič ič  g ran g , »on © te in ;  S p r in g e r  2>afob, »on 
3l)cvncm bl; S p o rn  3ofef, »011 Söobij; K r a u c e r  2 lnton, » o n l t c f f c n ;  Š v in g e r  Sllbin, »on © t. 23ar= 
tlK 'im ä; H ro v a t  3ot>ann, »on iU g a n n ; A m b ro ž ič  g rang , »on SJŽeifnij; K o le n c  g ra n j ,  »on fteu b eg g ; 
D o le n c  3 a fo b , »on ß o itfd ;; D re n ik  üJiattljanö, »on 3 i r f n t j ;  W a š ič  g rang , »on ® r a i t a d > S u r e  
g ra n g , »on © cifenb crg ; P le s k o v ič  3 o l)« n n , »on Staffenfuj?; B e rc e r  3 o fe f , »on © t. SRnpredjt; 
.le n ič  S o la n u , »on ÜJiaifyan; S m o la  3 u liu 8 , »on © ta u b e n ; K u r a l t  © bnarb, »on iiaibad); S e v e r  
5iifol«n9, »on ^an bflra ft; S a k r a iš e k  ?litton, »on © to g ta fd jtjt;; V e h o u c  S o ljann , »on © cifenbcrg ; 
A c h lin  3gnag , »on 3irf(a(f>; O ra ž e n  3ofcf, »on Sanbftrajj.

6
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I. ‘Duller Sobann, »on K e u jta b tl;  *Sitar granj, »on li'p lij; *Gorenc SlloiS, von © t. iR upred)t; 
*Sajic Soknn, »011 © o b e r fd ji$ ;  ‘Derganz Slnton, Pon © t. ÜRidjael; Ljubič frcanj, »0115 ß re $ n a ; 
Nachtigall 9iaim unb, »on © eifenb erg ; Skaberne g ra n j ,  »on 9 ten ftab tl; Buttler 3»fcf< »on £Rcn= 
fta b tl;  Derganc 3afob, »on © em ijb ; Edlauer ® e o rg , »on Ä ra tn b u rg ; Roblek 2l»eHin, »on 
SRajbacb; Bukovic 2>afob, »on ©etniji)5 Potokar 3 o fe f , Pon S^affenfug; Šušteršič 93iftor, »on 

S an b jlra jj; Grablovic g ra n j ,  »on T re ffe n ; Stamcer 3ot>amt, »on -fteuftabtt; Petrič 3t>I>cin«, »on 
2 > iö ü ü n g ; Lilek Sofef, »on 3betnem^> Kallan 2>afob, »on SK ottling; Kamenšek SKartin, »on 
©cmtjb; Švinger žKaimunb, »011 ©t. S a r tb e lm a ; Nadrach 3obann, »on ©ittid); Kurent Sofef, 
»on © t. SRuprečbt; Lesar 9 tn to n , »on 3betncm^> Suhadobnik Seopolb , »on 2 a ib a $ ;  Stenko 
V alen tin , »on 2Ba§t); v- Grapp 33injenj, »on Saibad); Lesar STiat^ia«, »on 3 ^ c rn c m b l; Bauška 
ÜKicfjctel, »01t ß a ib ad ); Luser 8ubn>ig, »on S leu jlab tl; Marolt 3otyann, »011 © t. SRuprecbt; Barle 
2tnton, »on T re ffe n ; Dereani 21nton, »011 © e ifenb erg ; v. Poka gtattj, »on © eifenb erg ; Orešnik 
3ofcf, »on © t. Äanjian; Piškur 3ot>ann, »on © o itn c g ; Luzer g tan j , »on -Jteujkbtl; Strittar 
granj, »on «g>afctbad;; Peterlin g ran j, »on Sßrejbna; Omersa gcanj, »on ©eifenberg; Grum 
3ofef, »on ©eifenberg; Fiala 9Irtl>nr, »on SBabowije.

£ ie  ed jiilc r . bereu 'ta rn e n  m it ©ferncfteit be?eid>net finb. boben 3euflmffe m it 2Sor^«ö erjo lfe« .


