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SUNDARAMOVO REŠETO

Vsi poznamo Eratostenovo rešeto, ki nam omogoča hitro in enostavno do
ločiti poljubno mnogo začetnih praštevil. Manj znana in resnici na ljubo ne
tako hitra pa je metoda, ki jo je še kot študent odkril indijski matematik
S.P . Sundarama. Kaj nam torej svetuje naš indijski kolega?

1. Vzemi prazen list papirja in v zgornji levi kot napiši število 4. Nadaljuj
stolpec tako, da prejšnjemu številu prišteješ 3.

2. k-to vrstico nadaljuj tako, da prejšnjemu številu v vrstici prišteješ
2k + 1.

Na ta način dobimo naslednjo tabelo :

4 7 10 13 16 . ..

7 12 17 22 27 . . .

10 17 24 31 38 . . .

13 22 31 40 49 . . .

16 27 38 49 60 . ..

Opazimo, da stoji na preseciscu k-te vrstice ln n-tega stolpca število
k + (2k + l)n = k + 2kn + n.

Sledi malce presenetljiva trditev.
Za vsako naravno število, ki ga ni v tabeli, je njegov dvakratnik,

povečan za 1, praštevilo. Še več , vsako liho praštevilo se da na takšen
način dobiti iz naravnega števila, ki ga v tabeli ni.

V prvi del trditve se prepričamo takole :
Vzemimo naravno število x, ki ga ni v tabeli . To pomeni, da se števila x ne
da zapisati v obliki n + 2k n + k za nobeni naravni števili n in k. Dokazati
moramo, da je število 2x + 1 praštevilo. Pa denimo, da ni. Tedaj se da
zapisati kot produkt dveh od 1 različnih naravnih števil:

2x + 1 = ab ; a , b E IN a -::F 1, b -::F 1.



Kar jt 2x + 1 Iiho 8ttvil0, rnotata biti lihi tudi Mwili  a in 6. To pa pomeni, 
da sta h v i l i  

a - 1  k = -  6-1 
2 n=- 2 

naravni Ztevili. Irrabnajmo uraz; 

Potemtakem r e  Revila x nrhaja v nagi tabeli, in s i a r  na presctiEu k-tr vrstice 
in n-tega stolpca. To pa je v nasprotju x tak tno predpwtavb, da 3twila 
x ni v tabeli, Do protislovja smc prigti, ker amo dodatna priweli, da b i l e  
2x + 1 ni praMevilo. S tern je prvi dal trditve dokazan. 

Lotimc st Ee drugtga dtla. Vzemimo liho pra?itwilo p.  Vsako liho od 1 
ve€je naravno Jtevilo - in zato tudi p - se da na en a m  na&n zapisati Y obliki 
2x + 1, kjar je x naravna Revifo. Za Itevilo p pdkEirno tak'lten x. Dokazati 
ftlimo, da 3tevila x ni v tabeli. Pa recimo, da kfjub vsemu x j a  v tabdi. Potem 
morata obstajati natavni ftevili k in n taki, da vtlja: x = k + 2kn + n. 

T d a j  t a  p valja: 

PraJtevilo p smo tarej razcepili rra produkt dveh naravnih Aevil, ki sta tazlihi 
ad 1. To pa jt po dtfiniciji praEtevila nemogoEe. Pradpostavka, da &evil0 x 
nejderno v tabcli, nar je toraj pripdjala do protisiovja. Tedaj pa ni drugc, kot 
da priznamo, da ga v tebdi ni. S tern je  trditeu v d o t i  dokazana. 




